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ESPACES A COURBURE STANILOV QUASI-CONSTANTE
VALENTIN BOJU, LOUIS FUNAR

Soit (M; g) un espace de Riemann de dimension n=dim M=4. Pour un
vecteur A de l'espace tangent M, A=0, nous notons:
CA, w, r)={V=M,; V sous-espace vectoriel de I'espace M,; dim
V=r, < (4 V)=w}

On sait (3] que la courbure Stanilov d'un sous-espace vectoriel V est
donnée par

S(V) = r K(A, rl/).
1=idjsr
oit {A,..., A} est une base orthonormée du sous-espace V. K(A4, Ay desi-
onant la courbure sectionnelle de la facette plane (4, A)).
Supposons qu'il existe w¢(0: n/2), XeM, X+0 et re N, de sorte que

(1) S(V)=S8,(V")=(notation) E,y V, V' ¢C(X, w, r).
Soit {X,,..., X,}, une basc orthonormée telle que X,=X. Nous avons

E= T AA A ABin,
oil Aq:,qf, X, q=1....n{A,..., A,} eétant une base orthonormée d'un 74
V¢C(X, w, r). Pour 2<r:n-2, utilisant la méthode exposée dans [1] pour
les espaces QC, il résulte:

Riju=0, Rjx=0, v i, j, k[ distincts, i, j, &k [=1,..., n,
Rappa = Ryssy = (notation ) H, a, B, y, 8~n—1, a#p, yF39;
R jaan= Rapp, = (notation) L, @, B<n—1 et, aussi:
E=(r—1)(sintw)H+(r—1)(cos’w)L +C?_|H,

donc:

Théoreme 1 Sl existe X¢ M, X+0, we(0; n/2) et reN, 2<r<=n-2,
de sorte que nous ayons (1) alors nous avons une relation de type (1) yw'¢
[0; =/2), r'¢N, ot 257 <n—2.

Définition. Unespace de Riemann est un espace S,—QC s'il existe
un champ wvectoriel régulier X¢ D' M) et une fonction w:M—(0; n/2) de
sorte que SV )=S(V'), v V,V'¢C(X,, & p), r), pour chaque p¢M.

Corollaire 1. Un espace de Riemann (M; g) est S,—QC si et seule-
ment si (M; g) est un espace QC ([1]).
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Corollaire 2. Les fonctions L et H sont différentiables; pour L=H
un espace S,—QC est a courbure constante H.

Maintenant nous pouvons donner un résultat de type Schur; a savoir:

Corollaire 3. Si unespace de Riemann est r-Stanilov isotrope (c’est-
a-dire: pour chaque p¢eM S(V)=S(V'), y V\V'=M,, dim V=dim V'=r),
alors il est a courbure constante (pour n=3).

Soit R la courbure scalaire, R; les composantes du tenseur de Ricci,
W},  les composantes du tenseur de Weyl par rapport a une base orthonormee
{X., ..., X,} (locale) de champs vectoriels, de sorte que X,=X, olt X est le
champ distingué.

Théoréme 2 Nous avons: R;=0,yi=j;, Ry= =R, i ,1=L
+(n=2)H; Ryy=(n—1L; R=(n—1)(n=2)H+2(n—=1L: Wi, =0 vij k!
=1,..., n

Corollaire 4. Soit (M; g) un espace S,—QC. Si (M; g) est un espace
Einstein, alors il est @ courbure constante.

Corollaire 5. Un espace S,—QC est conformément euclidien.

Remarque 1. Pour L+=H, un espace S,—QC admet un groupe de mou-
vements a s paramétres, oll s=1+n(n—1)/2 [4, p. 103].

Remarque 2. Utilisant une technique un peu modifiée, il résulte que
les résultats ¢tablis restent valables pour 2<r<n-—-1, n>3.

Remarque 3. Les conditions imposées par (1) sont plus faibles que cel-
les données dans [l1], mais assurent la propri¢te d'un espace d’etre a cour-
bure QC.

Remarque 4. Comme l'on constate imme liatement, si la condition (1)
est satisfaite pour un nombre fini de sous-espaces V¢ C(X, w, r), convenable-
ment choisis, alors il résulte, aussi, le Théoreme 1.
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