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íà ïðîô. äìí Ïåòúð Ðóñåâ çà äèñåðòàöèîííèÿ òðóä Àïðîêñèìàöèè ñ ðà-

öèîíàëíè ôóíêöèè â êîìïëåêñíàòà ðàâíèíà íà Íèêîëàé Ðóìåíîâ Èêî-
íîìîâ ïðåäñòàâåí çà ïîëó÷àâàíå íà "îáðàçîâàòåëíàòà è íàó÷íà ñòåïåí

äîêòîð" .

Óâàæàåìè êîëåãè,

Ñëåä çàïîçíàâàíå ñ òðóäà íà Íèêîëàé Èêîíîìîâ ñòèãíàõ äî êàòåãî-
ðè÷íèÿ èçâîä, ÷å ÷àñòòà ìó ñúñòîÿùà ñå îò Ãëàâà 1 è Ãëàâà 2 ñå íóæäàå
îò ÷óâñòâèòåëíà íàó÷íà, ñòðóêòóðíà è åçèêîâà ðåäúêöèÿ. Åòî è äîâîäèòå
ìè çà òîâà ðåøåíèå:

I. Çà íàó÷íàòà ðåäàêöèÿ

1. Íà ñòð 5, âòîðè àáçàö, õîëîìîðôíà ôóíêöèÿ ñå äåôèíèðà êàòî
åäíîçíà÷íà àíàëèòè÷íà ôóíêöèÿ èëè åäíîçíà÷åí êëîí íà ìíîãîçíà÷íà
àíàëèòè÷íà ôóíêöèÿ. Ñïîìåíàâàíåòî íà ìíîãîçíà÷íà àíàëèòè÷íà ôóíê-
öèÿ äàâà îñíîâàíèå äà ñå ñ÷èòà , ÷å àâòîðúò ïðèåìà íåéíàòà äåôèíèöèà â
ñìèñúë íà Âàéåðùðàñ. Íî äåôèíèöèÿòà íà Âàéåðùðàñ â ñúâðåìåííàòà �è
âåðñèÿ ñå îïèðà íà òàçè íà õîëîìîðôíà ôóíêöèÿ â îòâîðåíî ìíîæåñòâî
îò êîìïëåêñíàòà ðàâíèíà êàòî êîìïëåêñíà ôóíêöèÿ, êîÿòî èìà ïðîèçâîä-
íà âúâ âñÿêà òî÷êà îò íåãî Àêî ñå ïðèåìå äåôèíèöèÿòà çà õîëîìîðôíà
ôóíêöèÿ íà àâòîðà íà äèñåðò. òðóä, äåôèíèöèîííîòî �è ìíîæåñòâî ìîæå
äà áúäå ñàìî îáëàñò, òúé êàòî äåôèíèöèîííîòî ìíîæåñòâî íà àíàëèòè÷íà
ôóííöèÿ, êàêòî è íà âñåêè íåéí êëîí å âèíàãè îáëàñò.

2.Ôîðìóëèðîâêàòà íà Òåîðåìà 20 îò ñòð. 20 ñúáóäè ó ìåí íåäîóìåíèå.
Çàäàäîõ ñè âúïðîñà, íàÿñíî ëè å Èêîíîìîâ ùî å àñèìïòîòè÷íà ôîðìó-
ëà? Ñòðóâà ìè ñå, ÷å îòãîâîðúò å ïî-ñêîðî îòðèöàòåëåí. "Èçäàéíè÷åòî"
å ôîðìóëàòà (2.28), êîÿòî ñå ïðåäëàãà êàòî àñèìïòîòè÷íà òàêàâà çà ôóí-
êöèÿòà (2.27). Íî êàêâà àñèìïòîòè÷íà ôîðìóëà ìîæå äà áúäå (2.28) ñëåä
êàòî â íåÿ ôèãóðèðà "êîíñòàíòàòà" Cn êîÿòî çàïèñàíà òàêà çàâèñè îò
n, áåç äà ñå çíàå íåéíîòî ïîâåäåíèå ïðè n → ∞. Îñâåí òîâà, Èêîíî-
ìîâ äàëå÷ íå å ôàìèëÿðåí ñúñ ñèìâîëèòå íà Õàðäè î, Î.Ïî-êîíêðåòíî,
óïîòðåáàòà íà "î" e íåóìåñòíà, òúé êàòî àêî íàèñòèíà èìà àñèìïòîòè÷-
íà ôîðìóëà ñ Î((log n)−µ), çàùî òàçè îöåíêà çà "ðúñòà" íà îñòàòúêà ñå
çàëè÷àâà êàòî ñå çàìåñòè ñ î(1)?

Äà ïðèïîìíÿ, ÷å àêî {an, n ∈ N} å ðåäèöà îò êîìïëåêñíè ÷èñëà,
êîÿòî êëîíè êúì íóëà, òîâà ñå çàïèñâà ñ an =î(1), íî òîâà íå îçíà÷àâà,
÷å î(1)= an.

Êàêòî å ïðèåòî, êîãàòî èìà áóêâåí çíàê â ëÿâàòà ñòðàíà íà åäíî
ðàâåíñòâî, òîé òðÿáâà äà ôèãóðèðà è â äÿñíàòà ìó ñòðàíà, êîåòî îáà÷å
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ëèïñâà âúâ ôîðìóëà (2.28). Åòî åäèí åëåìåíòàðåí ïðèìåð çà àñèìïòîòèêà
íà ôóíêöèÿ îò âèäà F (z, n), z ∈ C, n ∈ N êîãàòî n→∞.Íåêà

en(z) =
(
1 +

z

n

)n
exp(−z)− 1.

ßñíî å, ÷å limn→∞ en(z) = 0 çà âñÿêî z ∈ C è äàæå ðàâíîìåðíî âúðõó
âñÿêî êîìïàêòíî ïîäìíîæåñòâî íà C. Òîãàâà ñå ïîëó÷àâà ðàâåíñòâîòî(

1 +
z

n

)n
= exp z{1 + en(z)}, lim

n→∞
en(z) = 0,

êîåòî ñå çàïèñâà îùå òàêà
(
1 +

z

n

)n
= exp z{1+î(1)}, n→∞.

3. Íàëàãà ñå äà öèòèðàì òåêñòà îò äèñåðò. òðóä, êîéòî çàïî÷âà îò ðeä
2 îòäîëó íà ñòð. 42:

"Íåêà R2 å Ðèìàíîâà ïîâúðõíèíà îò ðîä 0, çàäàäåíà ÷ðåç w2 = z2−1.
Ïðåäïîëàãàìå, ÷å Ðèàíîâàòà ïîâúðõíèíà R2 e íà âèä êàòî äâóëèñòíî
ïîêðèòèå íà Ðèìàíîâàòà ñôåðà C ñ òî÷êè íà ðàçêëîíåíèå z = ±1 îò
âòîðè ðîä. Ðèìàíîâàòà ïîâúðõíèíà R2 ìîæå äà áúäå ïàðàìåòðèçèðàíà
ïî ñëåäíèÿ íà÷èí

(2.3.5) z =
1

2

(
t+

1

t

)
, w =

1

2

(
1

t
− t

)
, t ∈ C.

Ïúðâèÿò ëèñò R(1) íà R2 ñå çàäàâà ÷ðåç (2.35) çà |t| < 1, ïðè òîâà
z(1) =∞(1) ïðè t =∞. Âòîðèÿò ëèñò R(2) ñå çàäàâà ÷ðåç (2.35) çà |t| > 1
è ñúîòâåòíî z(2) =∞(2) ïðè t = 0".

Äà îñòàâèì íà ñòðàíà, ÷å çà "ïúðâèÿ" ëèñò t òðÿáâà äà å 0 à çà "âòî-
ðèÿ" ∞. Ó ÷èòàòåëÿ ìîæå äà ñå ñúçäàäå âïå÷àòëåíèå, ÷å ïîâúðõíèíàòà
R2 íàèñòèíà ñå ðàçïàäà íà äâà ëèñòàë Íî îò ïàðàìeòðè÷íèòå èì ïðåäñ-
òàâÿíèÿ ñëåäâà, ÷å w2 − z2 + 1 = 0 íåçàâèñèìî îò òîâà äàëè |t| < 1 èëè
|t| > 1, êîåòî âîäè äî ôàêòè÷åñêîòî ñúâïàäàíå êàòî ìíîæåñòâà íà ëèñ-
òîâåòå R(1) è R(2). Çàùî àâòîðúò íà äèñåðò. òðóä ãè ñ÷èòà çà ðàçëè÷íè
è äàæå çà íåïðåñè÷àùè ñå, íå ñòàâà ÿñíî. Âñå ïàê íå òðÿáâà äà ñå çàá-
ðàâÿ, ÷å ðèìàíîâà ïîâúðõíèíà å ñâúðçàíî êîìïëåêñíî ìíîãîîáðàçèå ñ
êîìïëåêñíà ðàçìåðíîñò 1.

Çà ðèìàíîâàòà ïîâúðõíèíà R2 è ïî-êîíêðåòíî çà âòîðèÿ �è ëèñò ñòàâà
äóìà îùå âúâ âòîðèÿ àáçàö íà ñòð. 33 ïðåäè èçîáùî äà ñà äåôèíèðàíè
ëèñòîâåòå. Ñúîòâåòíèÿò òåêñò, êîéòî êàêòî èçãëåæäà å êîìïèëèðàí îò
ïóáëèêàöèÿ íà äðóã àâòîð, îñòàíà íåïîíÿòåí çà ìåí.
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II. Çà ñòðóêòóðíàòà ðåäàêöèÿ

Åäèí äèñåðòàöèîíåí òðóä îáåçàòåëíî òðÿáâà äà çàïî÷âà ñ óâîä, êîéòî
ñëåä îïèñàíèå íà îáëàñòòà äî êîÿòî ñå îòíàñÿò ðåçóëòàòèòå íà àâòîðà ìó,
äà ñúäàðæà è ìîòèâèòå çà ïðåäïðèåòèòå èçñëåäâàíèÿ, íî òàêúâ íà òðóäà
íà Èêîíîìîâ ëèïñâà.

Ïúðâèòå äâå ãëàâè íà äèñåðòàöèîíèèÿ ìó òðóä ïî-ñêîðî íàïîäîáÿâàò
îáçîð íà èçâåñòíè ðåçóëòàòè, íÿêîè îò êîèòî ñ ïîäðîáíè äîêàçàòåëñòâà,
êîåòî çàòðóäíÿâà îòêðîÿâàíåòî íà àâòîðñêèòå òàêèâà. Åäâà ëè ìîæå äà ñå
î÷àêâà, ÷å ïðåêîìåðíîòî íàñèùàíå íà äèñåðòàöèîíåí òðóä ñ ïîñòèæåíèÿ
íà äðóãè àâòîðè ïîâèøàâà ñúùåñòâåíî íèâîòî ìó.

III. Çà åçèêîâàòà ðåäàêöèÿ

Íå ñà äàäåíè àäåêâàòíè ïðåâîäè íà òåðìèíè è îáîðîòè ñïåöèôè÷íè
çà ïóáëèêàöèè íà ðóñêè åçèê è äàæå ñà ïðåäàäåíè òàêà êàêòî ñà óïîò-
ðåáåíè íàïð. "àñèìïòîòè÷åñêà ôîðìóëà" ðóñêèÿò ïðåäëîã "íà"å çàïàçåí
âìåñòî äà ñå ïðåâåäå ñ "â"èëè "âúðõó" , "âåñîâàÿ ôóíêöèÿ" å ïðåâåäåíî
êàòî "ôóíêöèÿ íà òåãëî" , çàïàçåíè ñà è ðóñèçìèòå "Áîðåëåâà ìÿðêà"
, "Àáåëåâ èíòåãðàë" , ñðåùà ñå è "ñâîéñòâî íà îðòîãîíàëíîñò". Îñòàâà
íåÿñíî çàùî â ïðåâîäà íà áúëãàðñêè íà Òåîðåìà 6 íà ñòð. 10 å çàïàçåí
èçðàçà "totally additive set functions". Óïîòðåáåíî å ÷ëåíóâàíå â çàãëàâèÿ
íà ïàðàãðàôèòå 1.2.1, 1.3.2.

Íå ïðèòåæàâàì íóæíàòà åêñïåðòíîñò çà äà äàì êîìïåòåãòíà îöåíêà
íà ïîñòèæåíèÿòà íà Èêîíîìîâ âêëþ÷åíè â Ãëàâà 3 íà äèñåðòàöèîííèÿ ìó
òðóä.Îò äîêëàäèòå ìó íà Ñåìèíàðà êúì Ñåêöèÿòà ïî àíàëèç, ãåîìåòðèÿ
è òîïîëîãèÿ îñòàíàõ ñ âïå÷àòëåíèå, ÷å òîé, ìàêàð è ñ êîíêðåòíè ïðèìåðè,
å ñòèãíàë äî ðåçóëòàòè çà àïðîêñèìàöèèòå íà Ïàäå, êîèòî íàïîäîáÿâàò
êëàñè÷åñêàòà òåîðåìà íà Éåí÷ çà ðàçïðåäåëåíèåòî íà íóëèòå íà ïàðöè-
àëíèòå ñóìè íà ñõîäÿù ñòåïåíåí ðåä ñ êðàåí è îòëè÷åí îò íóëà ðàäèóñ
íà ñõîäèìîñò. Ïî ìîå ìíåíèå ïðåäñòàâëÿâà èíòåðåñ ïðîäúëæàâàíåòî íà
òåçè èçñëåäâàíèÿ è ïî-êîíêðåòíî ïîëó÷àâàíåòî íà ðåçóëòàòè îò òèïà íà
Éåí÷ çà àïðîñêèìàöèèòå íà Ïàäå íà åäíîçíà÷íè êëîíîâå íà àëãåáðè÷íè
ôóíêöèè.

Çàêëþ÷åíèå. Ñ÷èòàì, ÷å àêî ñå äàäå âúçìîæíîñò íà Èêîíîìîâ äà
ïðåðåäàêòèðà ïúðâèòå äâå ãëàâè íà äèñåðòàöèîííèÿ ñè òðóä, òîâà ùå
óâåëè÷è ùàíñîâåòå çà óñïåøíàòà ìó çàùèòà.

Ñîôèÿ, 11.04.2016

Ïðîô. Ï. Ðóñåâ
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