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Ñúñ çàïîâåä � 116/26.04.2018 ã íà Äèðåêòîðà íà ÈÌÈ ïðè ÁÀÍ ñúì îïðåäåëåí
çà ÷ëåí íà Íàó÷íî æóðè ïî ãîðíèÿ êîíêóðñ. Íà çàñåäàíèå íà Íàó÷íîòî æóðè îò
03.05.2018 ã. ìè áåøå âúçëîæåíî èçãîòâÿíåòî íà ðåöåíçèÿ è ïîëó÷èõ äèñê ñ âñè÷êè
íåîáõîäèìè äîêóìåíòè.

1. Êðàòêè áèîãðàôè÷íè äàííè çà êàíäèäàòà.
Âåëè÷êà Âàñèëåâà Ìèëóøåâà å ðîäåíà íà 22.02.1969 ã. Âèñøåòî ñè îáðàçîâàíèå

çàâúðøâà ïðåç 1993 ã. âúâ Ôàêóëòåòà ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà íà Ñîôèéñêè
óíèâåðñèòåò ½Ñâ. Êëèìåíò Îõðèäñêè“. Ïðåç 2006 ã. çàùèòàâà äèñåðòàöèÿ â Èíñòè-
òóòà ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà íà ÁÀÍ è ïîëó÷àâà íàó÷íàòà è îáðàçîâàòåëíà
ñòåïåí ½äîêòîð“. Îò 1994 ã. å àñèñòåíò (âïîñëåäñòâèå ñòàðøè àñèñòåíò è ãëàâåí àñèñ-
òåíò), à îò 2010 ã. - äîöåíò âúâ ÂÑÓ“Ëþáåí Êàðàâåëîâ“. Îò 2006 ã. å íàó÷åí ñúòðóä-
íèê, à îò 2011 ã. äîñåãà - äîöåíò â Èíñòèòóòà ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà. Èìà
åäèí óñïåøíî çàùèòèë äîêòîðàíò (ßíà Àëåêñèåâà), à â ìîìåíòà å íàó÷åí ðúêîâîäè-
òåë íà äîêòîðàíò Âèêòîðèÿ Áåí÷åâà. Èìà ó÷àñòèå â ÷åòèðè íàó÷íî-èçñëåäîâàòåëñêè
ïðîåêòà (äâà îò òÿõ êúì Ôîíä Íàó÷íè èçñëåäâàíèÿ, åäèíèÿò òå÷å êúì ìîìåíòà), â
òðè îò êîèòî êàòî ðúêîâîäèòåë.

2. Îáùà õàðàêòåðèñòèêà íà ïðåäñòàâåíèòå ìàòåðèàëè.
Çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà äîö. Ìèëóøåâà å ïðåäñòàâèëà 22 íàó÷íè ñòàòèè, âñè÷êèòå

íàïèñàíè ñëåä ïðåäèøíèòå ïðîöåäóðè çà àêàäåìè÷íè äëúæíîñòè è íàó÷íè ñòåïåíè.
Åäíàòà îò ñòàòèèòå (ñòàòèÿ [18], ïóáëèêóâàíà â Pliska Stud. Math. Bulg.) èìà îáçîðåí
õàðàêòåð. Ïðåäñòàâåíè ñà îùå: ïúëåí ñïèñúê ñ íàó÷íè ïóáëèêàöèè (îáùî 48 íà áðîé),
ñïèñúê ñ ó÷åáíèöè çà ñòóäåíòè (4 íà áðîé), ñïèñúê ó÷åáíè ïîìàãàëà çà ñòóäåíòè (2
íà áðîé) è çà ó÷åíèöè (9 íà áðîé).
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3. Õàðàêòåðèñòèêà íà íàó÷íèòå è íàó÷íî-ïðèëîæíèòå ïîñòèæåíèÿ.
Ïðåäñòàâåíèòå çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà 22 ñòàòèè ñà â îáëàñòòà íà äèôåðåíöèàëíà-

òà ãåîìåòðèÿ íà äâóìåðíèòå ïîâúðõíèíè â 4-ìåðíî Åâêëèäîâî è â 4-ìåðíî ïñåâäî-
Åâêëèäîâî ïðîñòðàíñòâî è ìîæå äà ñå îáîñîáÿò â ñëåäíèòå íàïðàâëåíèÿ:

À. Ëîêàëíà òåîðèÿ íà ïîâúðõíèíèòå;
Á. Ïîâúðõíèíè ñ íóëåâ è ïîâúðõíèíè ñúñ ñâåòëèííîïîäîáåí (èçîòðîïåí) âåêòîð

íà ñðåäíàòà êðèâèíà â R4
1 è R4

2;
Â. Ïîâúðõíèíè îò ðîòàöèîíåí òèï;
Ã. Ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè.
Ïî òî÷êà À:
Åäíè îò íàé-âàæíèòå âúïðîñè â äèôåðåíöèàëíàòà ãåîìåòðèÿ ñà òåçè çà íàìèðà-

íåòî íà èíâàðèàíòè íà äàäåí îáåêò (íàïð. ëèíèÿ, ïîâúðõíèíà), îïðåäåëÿíåòî íà òîçè
îáåêò ñ íåãîâè èíâàðèàíòè, îïðåäåëÿíå êëàñîâå îáåêòè ñ òåõíè èíâàðèàíòè. Â êëà-
ñè÷åñêàòà äèôåðåíöèàëíà ãåîìåòðèÿ å äîáðå èçâåñòíî, ÷å âñÿêà ïðàâèëíà êðèâà ñå
îïðåäåëÿ (äî ïîëîæåíèå) ñúñ ñâîèòå êðèâèíà è òîðçèÿ. Â òåîðèÿòà íà ïîâúðõíèíèòå
â R3 êëàñè÷åñêàòà òåîðåìà íà Áîíå íè ó÷è, ÷å âñÿêà ïîâúðõíèíà å îïðåäåëåíà äî
ïîëîæåíèå îò êîåôèöèåíòèòå íà ïúðâàòà è âòîðàòà îñíîâíè ôîðìè (ðàçáèðà ñå, òå ñà
ïîä÷èíåíè íà îïðåäåëåíè óñëîâèÿ - óðàâíåíèÿòà íà Ãàóñ è Êîäàöè). Íàñêîðî Ã. Ãàí-
÷åâ è Â. Ìèõîâà ïîêàçàõà, ÷å åäíà ïîâúðõíèíà ñå îïðåäåëÿ äî ïîëîæåíèå îò ÷åòèðè
èíâàðèàíòíè ôóíêöèè (âìåñòî øåñòòå êîåôèöèåíòà íà äâåòå îñíîâíè ôîðìè), ïàê
ïîä÷èíåíè íà îïðåäåëåíè óñëîâèÿ. Íåùî ïîâå÷å, ïîâúðõíèíèòå îò îïðåäåëåí (Âàéí-
ãàðòåíîâ) êëàñ ñå õàðàêòåðèçèðàò äî ïîëîæåíèå â ïðîñòðàíñòâîòî ñ åäíà åäèíñòâåíà
èíâàðèàíòíà ôóíêöèÿ, çàäàäåíà â ñïåöèàëíè (íàðå÷åíè îò Ã. Ãàí÷åâ è Â. Ìèõîâà
½ãåîìåòðè÷íè“) ïàðàìåòðè.

Åñòåñòâåíî ïðîäúëæåíèå íà ãîðíàòà òåìàòèêà å òúðñåíåòî íà ïîäõîäÿùè èíâà-
ðèàíòè è ñúîòâåòíî äîêàçâàíå íà òåîðåìè îò òèï ½íà Áîíå“ çà ïîâúðõíèíè â ÷åòè-
ðèìåðíè ïðîñòðàíñòâà. Òîâà èçãëåæäà çàïî÷âà ñúñ ñòàòèÿòà

G. Ganchev, V. Milousheva: On the theory of surfaces in the four dimensional Euclidean
space. Kodai Math. J., 31(2008), 183-198.
(íîìåð [29] îò îáùèÿ ñïèñúê ñ íàó÷íè ïóáëèêàöèè), êîÿòî íå å âêëþ÷åíà â ñïèñú-
êà ñòàòèè çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà (òÿ å èçïîëçâàíà â ïðåäèøíà ïðîöåäóðà), íî èìà
ãîëÿìî çíà÷åíèå. Â íåÿ ñå ïðèëàãà èäåÿòà íà C. Burstin - W. Mayer (îòíàñÿùà ñå
çà ïîâúðõíèíà â ÷åòèðèìåðíî àôèííî ïðîñòðàíñòâî) è çà ïðîèçâîëíà äâóìåðíà ïî-
âúðõíèíà â R4 ñå äåôèíèðàò âòîðà îñíîâíà ôîðìà è èçîáðàæåíèå îò Âàéíãàðòåíîâ
òèï. Ñëåäàòà è äåòåðìèíàíòàòà íà ïîñëåäíîòî èçîáðàæåíèå ïîðàæäàò äâå ôóíêöèè
κ è k, èíâàðèàíòíè ïðè ñìÿíà íà ïàðàìåòðèòå è ïðè äâèæåíèå. Â ïî-íàòàòúøíèòå
èçñëåäâàíèÿ ñå îêàçâà, ÷å òåçè äâå ôóíêöèè èãðàÿò âàæíà ðîëÿ â ãåîìåòðèÿòà íà
ïîâúðõíèíèòå â R4. Äîêàçàíî å, ÷å ôóíêöèÿòà κ ñúâïàäà ñ êðèâèíàòà íà íîðìàëíàòà
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ñâúðçàíîñò, êàêòî è ÷å àêî âòîðàòà îñíîâíà ôîðìà íå ñå àíóëèðà, òî ïîâúðõíèíàòà
å ìèíèìàëíà (ò.å. ñ íóëåâ âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà) òî÷íî êîãàòî κ2 − k = 0.
Çà ïîâúðõíèíè, çà êîèòî ôóíêöèÿòà κ2 − k íå ñå àíóëèðà, ñå äåôèíèðà ïîäâèæåí
ðåïåð ñ ÿñåí ãåîìåòðè÷åí ñìèñúë è íà íåãîâà îñíîâà, ñëåä èçâåæäàíå íà ôîðìóëè
çà ïðîèçâîäíèòå îò òèïà ½íà Ôðåíå“, ñå ïîëó÷àâàò 8 èíâàðèàíòíè ôóíêöèè.

Â ñòàòèÿ [22] å äîêàçàíà ñëåäíàòà îñíîâíà òåîðåìà îò òèï ½íà Áîíå“: òåçè îñåì
èíâàðèàíòíè ôóíêöèè îïðåäåëÿò ïîâúðõíèíàòà ñ òî÷íîñò äî ïîëîæåíèå â R4 (åñ-
òåñòâåíî òå èçïúëíÿâàò íÿêîè äèôåðåíöèàëíî-ãåîìåòðè÷íè óñëîâèÿ). Ñ âúâåäåíèòå
èíâàðèàíòíè ôóíêöèè ñà õàðàêòåðèçèðàíè ïîâúðõíèíèòå íà Chen. Â ñòàòèè [20], ñú-
îòâ. [6], ñå ðàçãëåæäàò àíàëîãè÷íè âúïðîñè çà ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáíè ïîâúðõíèíè â
R4

1, ñúîòâ. çà Ëîðåíöîâèòå ïîâúðõíèíè â R4
2 (ðàçáèðà ñå ñ îò÷èòàíå íà îñîáåíîñòèòå

íà èíäåôèíèòíàòà ìåòðèêà âúâ âñåêè êîíêðåòåí ñëó÷àé): âúâåäåíè ñà èíâàðèàíòíè
ôóíêöèè, àíàëîãè÷íè íà òåçè â ñëó÷àÿ íà ïîâúðõíèíà â R4, êàòî ñå ðàçãëåæäàò îò-
äåëíî âúçìîæíîñòèòå çà ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáåí è çà âðåìåïîäîáåí âåêòîð íà ñðåä-
íàòà êðèâèíà; äîêàçàíè ñà îñíîâíèòå òåîðåìè îò òèï ½íà Áîíå“; îñíîâíè êëàñîâå
ïîâúðõíèíè ñà õàðàêòåðèçèðàíè ñ èíâàðèàíòíèòå ôóíêöèè. Çà ïðîñòðàíñòâåíîïî-
äîáíà ïîâúðõíèíà â R4

1, ñúñòàâåíà îò ïëîñêè òî÷êè, çà êîÿòî âåêòîðúò íà ñðåäíàòà
êðèâèíà H å íåíóëåâ âðåìåïîäîáåí èëè ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáåí âåêòîð, â Òåîðåìà
4.1 îò ñòàòèÿ [20] å äîêàçàíî ñëåäíîòî: âñÿêà òî÷êà, â êîÿòî êîâàðèàíòíàòà ïðîèç-
âîäíà íà H/‖H ‖ íå å õîðèçîíòàëíà çà ïîâúðõíèíàòà, ïðèòåæàâà îêîëíîñò, êîÿòî å
÷àñò îò ðàçâèâàåìà ïðàâîëèíåéíà ïîâúðõíèíà. Çà ïîâúðõíèíèòå â R4

2 ñ ïàðàëåëåí
âåêòîð H/‖H ‖ ñà âúâåäåíè êàíîíè÷íè ïàðàìåòðè è å ïîêàçàíî, ÷å äîêàçàíàòà ïî-
ðàíî îñíîâíà òåîðåìà îò òèï ½íà Áîíå“ ñå ðåäóöèðà äî òåîðåìà, â êîÿòî ó÷àñòâàò
ñàìî 3 èíâàðèàíòíè ôóíêöèè.

Ïî òî÷êà Á:
Îñíîâíè, ìíîãî èíòåðåñíè è ñ ðàçíîîáðàçíè ïðèëîæåíèÿ ïîâúðõíèíè â êëàñè÷åñ-

êàòà äèôåðåíöèàëíà ãåîìåòðèÿ ñà ìèíèìàëíèòå, ò.å. òåçè ñ íóëåâ âåêòîð íà ñðåäíàòà
êðèâèíà. Ãîëÿì å èíòåðåñúò ïî-îáùî êúì ìèíèìàëíèòå ïîäìíîãîîáðàçèÿ íà ïðîèç-
âîëíî äèôåðåíöèðóåìî ìíîãîîáðàçèå. Ïîðàäè ïðèëîæåíèÿòà íà äèôåðåíöèàëíàòà
ãåîìåòðèÿ â ñúâðåìåííàòà ôèçèêà, îò îñîáåíî çíà÷åíèå ñà ïîâúðõíèíèòå ñ íóëåâ
âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà â ïðîñòðàíñòâàòà ñ èíäåôèíèòíà ìåòðèêà. Çà ïðîñò-
ðàíñòâåíîïîäîáíè ïîâúðõíèíè â R4

1 ñúùåñòâåíè ðåçóëòàòè â òîâà íàïðàâëåíèå ñà
ïîëó÷åíè îò Alias è Palmer, êîèòî âúâåæäàò ïîäõîäÿùè çà ñëó÷àÿ ïàðàìåòðè è äî-
êàçâàò, ÷å â òåçè ïàðàìåòðè ïîâúðõíèíàòà ñå îïðåäåëÿ îò Ãàóñîâàòà è íîðìàëíàòà
ñè êðèâèíà (êîèòî óäîâëåòâîðÿâàò ñèñòåìà îò äâå ×ÄÓ).

Â ñòàòèÿ [17] ñå ðàçãëåæäà àíàëîãè÷åí âúïðîñ çà âðåìåïîäîáíè ïîâúðõíèíè â
R4

1. Ïúðâî ñå âúâåæäàò êàíîíè÷íè ïàðàìåòðè çà òàêèâà ïîâúðõíèíè. Îñíîâíèÿò (è
îñîáåíî öåíåí) ðåçóëòàò â ñòàòèÿòà å, ÷å â êàíîíè÷íè ïàðàìåòðè Ãàóñîâàòà êðèâèíà
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K è íîðìàëíàòà êðèâèíà κ óäîâëåòâîðÿâàò ñèñòåìàòà

(K2 + κ2)
1
4 ∆h ln (K2 + κ2)

1
8 = K

(K2 + κ2)
1
4 ∆h arctg κ

K
= 2κ

è îáðàòíî, âñÿêî ðåøåíèå íà òàçè ñèñòåìà îïðåäåëÿ åäèíñòâåíà (äî ïîëîæåíèå) âðå-
ìåïîäîáíà ïîâúðõíèíà â R4

1, çà êîÿòî K è κ ñà ñúîòâåòíèòå êðèâèíè.
Ïðè ïðîñòðàíñòâà ñ èíäåôèíèòíà ìåòðèêà ïî åñòåñòâåí íà÷èí ñå ïîÿâÿâàò ïîâúðõ-

íèíè, çà êîèòî âåêòîðúò íà ñðåäíàòà êðèâèíà å íåíóëåâ, íî ñêàëàðíèÿò ìó êâàäðàò
å íóëà (ïîâúðõíèíè ñ èçîòðîïåí èëè ñâåòëèííîïîäîáåí âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâè-
íà). Ùå îòáåëåæèì, ÷å òàêèâà îáåêòè ñà îò èíòåðåñ â òåîðèÿòà íà ãðàâèòàöèÿòà.
Ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáíè ïîâúðõíèíè â R4

1 ñúñ ñâåòëèííîïîäîáåí âåêòîð íà ñðåäíàòà
êðèâèíà ñà îáåêò íà èçó÷àâàíå â [19]. Îñíîâíèÿò ðåçóëòàò å òåîðåìà îò òèï ½íà Áîíå“
çà òàêèâà ïîâúðõíèíè. Íàìåðåíè ñà íåîáõîäèìè è äîñòàòú÷íè óñëîâèÿ ïîâúðõíèíà-
òà äà å ïëîñêà, äà å ñ ïëîñêà íîðìàëíà ñâúðçàíîñò, äà å ñúñòàâåíà îò ïàðàáîëè÷íè
òî÷êè.

Â [16], çà ïîâúðõíèíè â R4
1, êîèòî ñà áåç ½ïëîñêè“ òî÷êè è èìàò ñâåòëèíîïîäîáåí

âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà, ñå èçó÷àâà êîãà Ãàóñîâîòî èçîáðàæåíèå G å ïîòî÷êîòî
îò òèï 1, ò.å. èçïúëíÿâà óñëîâèåòî ∆G = φ(G + C), êúäåòî φ å ôóíêöèÿ, à C å
ïîñòîÿíåí âåêòîð. Äîêàçàíî å, ÷å ïîñëåäíîòî å â ñèëà òîãàâà è ñàìî òîãàâà, êîãàòî
âåêòîðúò íà ñðåäíàòà êðèâèíà å ïàðàëåëåí. Àíàëîãè÷íè âúïðîñè çà ïîâúðõíèíè ñúñ
ñâåòëèííîïîäîáåí âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà ñå ðàçãëåæäàò â [9].

Ïî òî÷êà Â:
Â ïñåâäî-Åâêëèäîâèòå ïðîñòðàíñòâà R4

1 è R4
2 èìà ðàçëè÷íè âúçìîæíîñòè çà äåôè-

íèðàíå íà ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè. Â ñòàòèè [21], [13] è [8] ñå ðàçãëåæäàò ðîòàöèîííè
ïîâúðõíèíè ñ äâóìåðíà ðîòàöèîííà îñ. Òàêà â ñòàòèÿ [21] ñå èçñëåäâà âúïðîñúò êîãà
åäíà ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáíà ðîòàöèîííà ïîâúðõíèíà ñ äâóìåðíà ðîòàöèîííà îñ îò
åëèïòè÷åí òèï: (

r(u) cos v, r(u) sin v, x1(u), x2(u)
)

èëè îò õèïåðáîëè÷åí òèï:
(
x1(u), x2(u), r(u) sinh v, r(u) cosh v

)

â R4
1 å ïîâúðõíèíà íà Chen. Ïîëó÷åíè ñà òðè îñíîâíè ñëó÷àÿ, â äâà îò êîèòî ïîâúðõ-

íèíàòà å òðèâèàëíà ïîâúðõíèíà íà Chen (ìèíèìàëíà èëè ëåæè â òðèìåðíà ðàâíèíà â
R4

1), à â òðåòèÿ å íåòðèâèàëíà ïîâúðõíèíà íà Chen. Â [8] è [13] ñå èçó÷àâàò Ëîðåíöîâè
ïîâúðõíèíè îò åëèïòè÷åí, õèïåðáîëè÷åí è ïàðàáîëè÷åí òèï ñ äâóìåðíà ðîòàöèîííà
îñ â R4

2 è å íàïðàâåíî îïèñàíèå íà ñëó÷àèòå íà ïîâúðõíèíè ñúñ ñâåòëèííîïîäîáåí
âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà è ïîñòîÿííà íåíóëåâà ñðåäíà êðèâèíà.

Äðóã òèï ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè ñà âúâåäåíè îò Moore çà ñëó÷àÿ íà R4. Ïîâúðõ-
íèíè îò òîçè òèï, íî âå÷å çà R4

1 è R4
2, ñå èçó÷àâàò â [4], [12], [17], [20]. Èìåííî, â [20]
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ñà âúâåäåíè ñëåäíèòå ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè îò òèï íà Moore çà R4
1:

M1 : z(u, v) =
(
f(u) cos αv, f(u) sin αv, g(u) cosh βv, g(u) sinh βv)

M2 : z(u, v) =
(
f(u) cos αv, f(u) sin αv, g(u) sinh βv, g(u) cosh βv)

è ñà ïðåñìåòíàòè òåõíè îñíîâíè èíâàðèàíòè. Â [17], êàòî ïðèëîæåíèå íà ðåçóëòàòèòå
îò ïúðâèòå ñåêöèè â òàçè ñòàòèÿ, ñà îïèñàíè ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè â R4

1 îò òèï
½íà Moore“, êîèòî ñà âðåìåïîäîáíè è ñ íóëåâ âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà. Â [12] å
ïîêàçàíî, ÷å àêî íÿêîÿ îò ïîâúðõíèíèòå îò òèï M1 èëè M2 å áåç ìèíèìàëíè òî÷êè,
òÿ å íåòðèâèàëíà ïîâúðõíèíà íà Chen. Çà ñëó÷àèòå, êîãàòî ïîâúðõíèíèòå ñà ïëîñêè
èëè ñ ïëîñêà íîðìàëíà ñâúðçàíîñò å äîêàçàíî êàêâè óðàâíåíèÿ èçïúëíÿâàò ôóíê-
öèèòå f(u) è g(u). Çà ïîâúðõíèíè, ñúñòàâåíè îò ïàðàáîëè÷íè òî÷êè, ñà ïîëó÷åíè
òðè îñíîâíè êëàñà ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè îò òèï ½íà Moore“. Íàìåðåí å âèäúò íà
ìåðèäèàííàòà êðèâà íà ïîâúðõíèíàòà, êîãàòî òÿ å ìèíèìàëíà. Àíàëîãè÷íî, â [4] ñà
âúâåäåíè ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè îò òèï ½íà Moore“ îò åëèïòè÷åí è õèïåðáîëè÷åí
òèï â R4

2. Îñíîâíèòå ðåçóëòàòè òóê ñà: íàìåðåí å âèäúò íà ìåðèäèàííàòà êðèâà íà
ðîòàöèîííà ïîâúðõíèíà îò åëèïòè÷åí (èëè õèïåðáîëè÷åí) òèï ñ ïàðàëåëåí âåêòîð
H/‖H ‖; çà ïëîñêè ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè è çà òàêèâà ñ ïëîñêà íîðìàëíà ñâúðçà-
íîñò ñå ïîëó÷àâàò ïî äâà îñíîâíè ñëó÷àÿ çà ìåðèäèàííàòà êðèâà, à çà ìèíèìàëíèòå
ðîòàöèîííè ïîâúðõíèíè - ïî òðè ñëó÷àÿ.

Ïî òî÷êà Ã:
Èçó÷àâàíåòî íà ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè çàïî÷âà â ñòàòèÿ [22], êúäåòî òå ñà âú-

âåäåíè. Èìåííî, àêî {e1, e2, e3, e4} å ñòàíäàðòíàòà áàçà íà R4, à l(w1, w2) å ðàäèóñ-
âåêòîðúò íà åäèíè÷íàòà ñôåðà S2(1) â R3, òî õèïåðïîâúðõíèíàòà

Z(u,w1, w2) = f(u)l(w1, w2) + g(u)e4 ,

êúäåòî f ′2(u) + g′2(u) = 1, å àíàëîã íà êëàñè÷åñêà ðîòàöèîííà ïîâúðõíèíà â R3. Êî-
ãàòî å çàäàäåíà ëèíèÿ c : w1 = w1(v), w2 = w2(v) âúðõó ñôåðàòà S2(1), ïîëó÷àâàìå
ïîâúðõíèíà

z(u, v) = f(u)l(w1(v), w2(v)) + g(u)e4

êîÿòî å ñúñòàâåíà îò ìåðèäèàíè íà ðîòàöèîííàòà õèïåðïîâúðõíèíà è çàòîâà å íàðå-
÷åíà ìåðèäèàííà ïîâúðõíèíà.

Ïðè óñëîâèå, ÷å êðèâèíèòå íà ìåðèäèàííàòà ëèíèÿ è ëèíèÿòà c âúðõó åäèíè÷íà-
òà ñôåðà íå ñå àíóëèðàò (òàêèâà ïîâúðõíèíè ñà íàðå÷åíè ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè
îò îáù òèï), â [22] ñà õàðàêòåðèçèðàíè ìåðèäèàííèòå ïîâúðõíèíè â R4 ñ îáèêíîâåíè
äèôåðåíöèàëíè óðàâíåíèÿ çà ìåðèäèàííàòà ëèíèÿ â ñëó÷àèòå, êîãàòî ïîâúðõíèíèòå
ñà îò ñëåäíèòå êëàñîâå: ñ ïîñòîÿííà íåíóëåâà Ãàóñîâà êðèâèíà, ñ ïîñòîÿííà íåíóëåâà
ñðåäíà êðèâèíà, ñ ïîñòîÿííà îòðèöàòåëíà èíâàðèàíòíà ôóíêöèÿ k, êàòî â ïúðâèÿ
ñëó÷àé ôóíêöèÿòà f(u) å íàìåðåíà â ÿâåí âèä, à âúâ âòîðèòå äâà ñëó÷àÿ å äîêàçà-
íî, ÷å ëèíèÿòà c òðÿáâà äà å ñ ïîñòîÿííà íåíóëåâà ñôåðè÷íà êðèâèíà. Â ïîñëåäíàòà
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ñåêöèÿ íà ñòàòèÿ [19] ñà ïîëó÷åíè ðåçóëòàòè çà ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè ñúñ ñâåòëèí-
íîïîäîáåí âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà. Â [14] ñå èçó÷àâàò ìåðèäèàííèòå ïîâúðõíèíè
â R4 îò ãëåäíà òî÷êà íà èçîáðàæåíèåòî íà Ãàóñ. Ïîêàçàíî å, ÷å ïîñëåäíîòî å õàð-
ìîíè÷íî òîãàâà è ñàìî òîãàâà, êîãàòî ïîâúðõíèíàòà å ÷àñò îò ðàâíèíà. Ïîëó÷åíè
ñà èíòåðåñíè ðåçóëòàòè çà ñëó÷àÿ, êîãàòî èçîáðàæåíèåòî íà Ãàóñ G å ïîòî÷êîòî îò
òèï 1. Â [11] ñå ðàçãëåæäàò ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè â R4, êîèòî ñà â ñúùîòî âðåìå
ïîâúðõíèíè íà Chen èëè ñ ïàðàëåëíî íîðìàëíî ðàçïðåäåëåíèå. È çà äâàòà ñëó÷àÿ
ñà ïîëó÷åíè õàðàêòåðèçàöèè íà ïîâúðõíèíèòå ñ îáèêíîâåíè äèôåðåíöèàëíè óðàâ-
íåíèÿ çà ìåðèäèàííàòà ëèíèÿ. Àíàëîãè÷íè âúïðîñè çà ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè â
R4

1 ñå ðàçãëåæäàò â ñòàòèè [5], [7], [10], [15], [19]. Åñòåñòâåíî, ïîðàäè èíäåôèíèòíàòà
ìåòðèêà òóê ñå ïîÿâÿâàò (è ñà èçó÷åíè) ðàçëè÷íè ïðîñòðàíñòâåíîïîäîáíè ìåðèäè-
àííè ïîâúðõíèíè - îò åëèïòè÷åí, õèïåðáîëè÷åí, ïàðàáîëè÷åí òèï (â çàâèñèìîñò îò
âèäà íà ðîòàöèîííàòà îñ). Â [15] è [19] ñå èçó÷àâàò ìåðèäèàííè ïîâúðõíèíè ñúñ
ñâåòëèííîïîäîáåí âåêòîð íà ñðåäíàòà êðèâèíà, êàòî â [15] ñà íàìåðåíè âñè÷êè òà-
êèâà ïîâúðõíèíè îò ïàðàáîëè÷åí òèï, à â [19] - òåçè îò åëèïòè÷åí è õèïåðáîëè÷åí
òèï. Ìåðèäèàííè Ëîðåíöîâè ïîâúðõíèíè â R4

2 ñå èçó÷àâàò â [1], [2], [3], êàòî òóê
ðàçíîîáðàçèåòî å îùå ïî-ãîëÿìî - èìà ïî äâà òèïà ïîâúðõíèíè îò åëèïòè÷åí è îò
õèïåðáîëè÷åí òèï.

4. Îòðàæåíèå íà íàó÷íèòå ïóáëèêàöèè íà êàíäèäàòà â ëèòåðàòóðàòà.
×èñëîâè ïîêàçàòåëè. Ïðèíîñ â êîëåêòèâíèòå ñòàòèè.

Äîö. Ìèëóøåâà å ïðåäñòàâèëà 87 öèòèðàíèÿ íà ñâîèòå íàó÷íè ñòàòèè, 63 îò êîèòî
ñà íà ñòàòèèòå, ïðåäñòàâåíè çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà. Òðÿáâà äà ñå îòáåëåæè îùå, ÷å
16 îò ïðåäñòàâåíèòå çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà 22 ñòàòèè ñà â ñïèñàíèÿ ñ èìïàêò ôàêòîð,
êàòî îáùèÿò èìïàêò ôàêòîð å 9,331. Äâå îò ïðåäñòàâåíèòå ñòàòèè ñà ñàìîñòîÿòåëíè.
Íÿìà èíôîðìàöèÿ çà ïðèíîñà íà êàíäèäàòà â êîëåêòèâíèòå ñòàòèè, íî ñ÷èòàì, ÷å
òîé å ñúùåñòâåí.

5. Êðèòè÷íè áåëåæêè.
1) Êàêòî ñòàíà äóìà ïî-ãîðå, ñòàòèÿ [29] îò îáùèÿ ñïèñúê ñ íàó÷íè ïóáëèêàöèè

íå å âêëþ÷åíà â ñïèñúêà ñòàòèè çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà. Òîâà èçãëåæäà îïðàâäàíî,
äîêîëêîòî òàçè ñòàòèÿ å èçïîëçâàíà â ïðåäèøíà ïðîöåäóðà. Âñå ïàê ñ÷èòàì, ÷å ùåøå
äà å ïî-äîáðå òÿ ñúùî äà áúäå âêëþ÷åíà â îñíîâíèÿ ñïèñúê, çàùîòî Ïðàâèëíèêúò
íà ÈÌÈ çà ïðèëîæåíèå íà ÇÍÑÍÇÐÁ ãî ïîçâîëÿâà, à îò äðóãà ñòðàíà òàêà áè ñå
ïîëó÷èëà ñúâñåì ïúëíà ïðåäñòàâà çà ðàçâèòèåòî íà íàé-âàæíàòà ÷àñò îò ïðåäñòà-
âåíàòà òåìàòèêà. Äî èçâåñòíà ñòåïåí òîçè ïðîïóñê å êîìïåíñèðàí ñ ïîÿñíåíèÿòà â
àâòîðñêàòà ñïðàâêà.

2) Äîêàçàíîòî â Òåîðåìà 4.1 íà ñòàòèÿ [20] èìà ÷èñòî ëîêàëåí õàðàêòåð, êîåòî íå
ñúîòâåòñòâà íà ãëîáàëíèÿ õàðàêòåð íà ôîðìóëèðîâêàòà íà òâúðäåíèåòî. Ïðèìåðíà
ôîðìóëèðîâêà íà äîêàçàíîòî ñúì äàë ïî-ãîðå, ïðè ðåôåðèðàíåòî íà ñòàòèÿ [20].
Ïîäîáíè íåòî÷íîñòè èìà è â äðóãè ñòàòèè.
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3) Ñëåäñòâèåòî â êðàÿ íà ñåêöèÿ 4 îò ñòàòèÿ [1] å òðÿáâàëî äà èìà ïî-òî÷íà
ôîðìóëèðîâêà, îòãîâàðÿùà íà êîìåíòàðèòå ñëåä âñÿêà îò òåîðåìèòå â òàçè ñåêöèÿ.

Çàêëþ÷åíèå. Ïðåäñòàâåíèòå îò äîö. Ìèëóøåâà ìàòåðèàëè îòãîâàðÿò íà âñè÷-
êè èçèñêâàíèÿ â ÇÐÀÑÐÁ è Ïðàâèëíèêà çà íåãîâîòî ïðèëîæåíèå. Åäèíñòâåíèÿò
ïðåïîðú÷èòåëåí êðèòåðèé îò ñúîòâåòíèÿ Ïðàâèëíèê íà Èíñòèòóòà ïî ìàòåìàòèêà è
èíôîðìàòèêà íà ÁÀÍ, êîåòî íå å èçïúëíåí, å çà äâàìà óñïåøíî çàùèòèëè äîêòîðàí-
òè. Îò äðóãà ñòðàíà ïðåäñòàâåíèòå ìàòåðèàëè ïîêàçâàò çíà÷èòåëíî ïðåâèøàâàíå íà
äðóãèòå êðèòåðèè - áðîé íàó÷íè ñòàòèè èçâúí ïðåäèøíèòå ïðîöåäóðè (22 âìåñòî 5),
áðîé ñòàòèè â ñïèñàíèÿ ñ èìïàêò ôàêòîð (16 âìåñòî 10), áðîé öèòèðàíèÿ (63 ñàìî íà
ïðåäñòàâåíèòå çà ó÷àñòèå â êîíêóðñà ñòàòèè, âìåñòî 30). Ïîðàäè òîâà äàâàì ïî-
ëîæèòåëíà îöåíêà íà ðåöåíçèðàíàòà êàíäèäàòóðà è ïðåïîðú÷âàì íà ÷ëå-
íîâåòå íà óâàæàåìîòî Íàó÷íî æóðè äà èçãîòâÿò äîêëàä-ïðåäëîæåíèå äî
Íàó÷íèÿ ñúâåò íà Èíñòèòóòà ïî ìàòåìàòèêà è èíôîðìàòèêà çà èçáîð íà
äîö. ä-ð Âåëè÷êà Âàñèëåâà Ìèëóøåâà çà ½ïðîôåñîð“ ïî ïðîôåñèîíàëíî
íàïðàâëåíèå 4.5 Ìàòåìàòèêà, íàó÷íà ñïåöèàëíîñò ½Ãåîìåòðèÿ è òîïîëî-
ãèÿ“ (Äèôåðåíöèàëíà ãåîìåòðèÿ) â Èíñòèòóòà ïî ìàòåìàòèêà è èíôîð-
ìàòèêà íà ÁÀÍ.

30.05.2018 ã. Ðåöåíçåíò:
(ïðîô. ä-ð Îãíÿí Êàñàáîâ)
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