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Ñòåôàí Ðàäåâ

Íàñòî ÿùèÿò äîêëàä å îïèò çà êðàòêà áèîãðàôèÿ íà åäèí îò íàé-âåëèêèòå ó÷åíè
íà âñè÷êè åïî õè � Ëåîíàð ä Îéëåð � æèâÿë è òâîðèë ïðåç ÕVI I I âåê, íàðè÷àí
îùå �âåê íà ïðîñâåùåíèåòî�.

Íàé-ñò àðèÿò èçâåñòåí ïîðòðåò íà Îéëåð îò 1737

Çà ìàòåìàòè÷åñê àòà êîëåãèÿ, çà êî ÿòî å ïðåäíàçíà ÷åí, äîêëàäú ò ñúäúðæà îá-
çîð íà íÿê îè îò íàé-çíà ÷èìèòå ïðèíîñè íà Îéëåð â îáëàñòòà íà ìàòåìàòèê àòà è
ìåõ àíèê àòà, ïî äáðàíè ñïîðåä ïðåäïî÷èò àíèÿò à íà àâòîðà êàòî íà ó÷åí ðàáîòíèê è
ïðåïî äàâàòåë.Íà òîâà ìÿñòî ùå öèòèðàìå èçâàäêà îò òúðæåñòâåíàòà ðå÷ íà åäèí
àâòîðèòåòåí ìåõ àíèê, êàêúâòî å Êëèôîð ä Òðóñäåë ïî ïîâî ä 250-ãîäèøíèíàò à îò
ðî æäåíèåòî íà Îéëåð: �Îéëåð å ãîëÿìî, âñåîáõâàòíî ÿâëåíèå êàòî Øåê ñïèð � âñå-
êè, êîéòî ìî æå äà ÷åòåòðóäîâåòå íà åäèíèÿ è äðóãèÿ, ñè ñúñòàâÿ ñîáñòâåíà, ìî æå
áè èñòèíñêà, ìàê àð è íå ïúëíà êàðòèíà çà òîâà. Â ðàáîòèòå íà Îéëåð ìîã àò äà ñå
íàìåð ÿò íàé-êðàñèâèòå ïðèìåðè çà âñåêèâèä ìàòåìàòè÷åñê î ìèñëåíå è å âúçìî æíî
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íÿê îé äðóã ÷èòàòåë ÷ðåç èçáîð íà äðóãè Îéëåðîâè èçñëåäâàíèÿ äà ñòèãíå äî äðó-
ãî ñõâàùàíå�. (Öèòàòúò å îò áúëãàðñêèÿ ïðåâî ä íà Èâàí ×îáàíîâ íà êíèãàòà íà Ð.
Òèëå, âæ. ñïèñúêà íà ïî äáðàíàòà ëèòåðàòóðàâ êðàÿ íà ñòàòèÿòà).

Ëåîíàð ä Îéëåð å ðî äåí íà 15 àïðèë 1707ãîäèíà â ãð. Áàçåë, Øâåéöàðèÿ. Ïúð-
âèòå ñè óðîöè ïî ìàòåìàòèê à òîé ïîëó÷àâà îò ñâîÿ áàùà � ïàñòîðú ò Ïà óë Îéëåð
� êîéòî ïðåç ñòóäåíòñêèòå ñè ãîäèíè â Áàçåëñêèÿóíèâåðñèòåò å ñëóøàë ëåêöèèòå
íà çíàìåíèòèÿ ßê îá Áåðíóëè. Â ñúùèÿ óíèâåðñèòåòïðåç 1720ã. ïîñòúïâà è Îéëåð,
êúäåòî ïðåç 1723ã. çàâúðøâà ôèëîñîôñêèÿ ôàêóëòåò, à åäíà ãîäèíà ïî-êúñíî ñëåä
ïúðâàò à ñè ïóáëè÷íà ðå÷, ïîëó÷àâà òèòëàòà �ìàãèñòúð íà èçêóñòâàòà�, åäíîâðåìåííî
ñ íàé-ìàëêèÿ ñèí íà ßê îá Áåðíóëè � Éî õàí (I I) Áåðíóëè. Îùå ïðåç òåçèãîäèíè Îé-
ëåð ïðî ÿâÿâà çàâèäíè ñïîñîáíîñòè, èçó÷àâàéêèòåîëîãèÿ, ôèëîñîôèÿ, ñòàðîãðúöêè
è åâðåéñêèåçèê. Ñëåäâàéêèñâîåòî ïðèçâàíèå òîé åäíîâðåìåííî ñëóøà ëåêöèèòåïî
ìàòåìàòèê à íà åäèí îò íàé-âèäíèòå æèâè ìàòåìàòèöè ïî òîâà âðåìå � Éî õàí Áåðíó-
ëè � ïî-ìàëúê áðàò íà âå÷åñïîìåíàòèÿ ïî-ãîðå ßê îá. Ìàòåìàòè÷åñêèÿò òàëàíò íà
ìëàäèÿ Îéëåð ïðèâëè÷à âíèìàíèåòî íà íåãîâèÿ ïðåïî äàâàòåë,ïî ÷èÿòî ïðåïîðúê à
ìëàäåæú ò èçó÷àâàðåäèöà êëàñè÷åñêèòðóäîâå ïî ìàòåìàòèê à è ïî ä ÷èåòî ðúêîâî ä-
ñòâî ðåøàâà òðóäíè çàäà÷è. Â òîçè ïåðèî ä 18-ãîäèøíèÿò Îéëåð îòïå÷àòâà ïúðâàò à
ñè ñòàòèÿ âúðõó �Ïîñòðî ÿâàíå íà èçî õðîííè ëèíèè â ïðîèçâîëíà ñúïðîòèâèòåëíà
ñðåäà�, êî ÿòî êàêòî ùå âèäèì ïî-äîëó , å ïúðâèÿò ïðåäâåñòíèê íà íåãîâîòî áúäåùî
âàðèàöèîííî ñìÿò àíå.

Ñëåä íåóñïåøåí îïèò äà ó÷àñòâàâ êîíêóðñ çà ïðîôåñîð ïî ôèçèê à íà Áàçåëñêèÿ
óíèâåðñèòåò, 20-ãîäèøíèÿò Îéëåð íàïó ñêà ðî äèíàò à ñè, çà äà íå ÿ âèäè íèê îãà ïî-
âå÷å.Òàêà çàïî÷âà ïúðâèÿò 14-ãîäèøåí ïåðèî ä îò ðàáîòàòà ìó â íàñêîðî ïðåäè òîâà
îòêðèòàòà Ïåòåðáóðãñêà àêàäåìèÿ íà íà óêèòå,èäåÿòà çà êî ÿòî äúëæèì íà Ïåòúð I
(Âåëèêè). Ñðåä ïúðâèòå àêàäåìèöè â Àêàäåìèÿò à âå÷åðàáîòÿò íåãîâèòå ïðèÿòåëè
Äàíèåë (êàòî ïðîôåñîð ïî ôèçèîëîãèÿ) è Íèê îëàé (I I) Áåðíóëè (êàòî ïðîôåñîð ïî
ìàòåìàòèê à), íà êîèòî òîé äúëæè ïîê àíàòà ñè çà ìÿñòîòî íà àäþíêò ïî ôèçèîëîãèÿ,
ñ èäåÿòà äà ïðèëî æè ìàòåìàòè÷åñêèòå ñè ïîçíàíèÿ â ìåäèöèíàò à. Êàòî ðåçóëòàò îò
ãîñïî äñòâàùàòà â Àêàäåìèÿò à ñâîáî äà â èçáîðà íà íàñîê àòà íà èçñëåäâàíèÿòà, Îé-
ëåð îò ñàìîòî íà ÷àëî ïîëó÷àâà âúçìî æíîñò äà ñå ïîñâåòè íà ìàòåìàòèê àòà. Ìíîãî
ñêîðî ñëåä òîâà (ïðåç 1731 ã.) Îéëåð å íàçíà ÷åí çà ïðîôåñîð ïî ôèçèê à (à çíà ÷è
è çà ÷ëåí íà Àêàäåìèÿò à), à ïðåç 1733 ã. � çà ïðîôåñîð ïî ìàòåìàòèê à íà ìÿñòîòî
íà Äàíèåë Áåðíóëè. Â Àêàäåìèÿò à ìëàäèÿò Îéëåð ïîïàäà â êîëåêòèâ îò óòâúðäåíè
ó÷åíè ñ îáùè èíòåðåñè è ñòðåìåæè. Òóê òîé èìà âúçìî æíîñò äà áåñåäâàñ Äàíèåë
Áåðíóëè, ïîñâåòèë ñåíà ìàòåìàòèê àòà è õèäðî äèíàìèê àòà, ñïðèÿòåëÿâà ñåñ Õðèñ-
òèàí Ãîëäáàõ, çàíèìàâàù ñåñ ìàòåìàòè÷åñêè àíàëèç è òåîðèÿ íà ÷èñëàòà, êúì êî ÿòî
òåîðèÿ òîé íàñî÷âà èíòåðåñèòåíà Îéëåð çà ñàìîñòî ÿòåëíè èçñëåäâàíèÿ. (Íåê à ñïî-
ìåíåì, ÷å â åäíî îò ñâîèòå ïèñìà äî Îéëåð Ãîëäáàõ ôîðìó ëèðà åäèí äî äíåñ îùå
íå ðåøåí íàïúëíî ïðîáëåì íà òåîðèÿòà íà ÷èñëàòà, íîñåù íåãîâîòî èìå). Åòî êàêâî
ïèøå àêàäåìèêú ò Îéëåð â ñâîÿ îò÷åò îò 28 àâãóñò 1737ã. äî òîãàâàøíèÿ ïðåçèäåíò
íà Àêàäåìèÿò à Êîðô:

�Ñúãëàñíî óñëîâèÿòà íà ñâîÿòà ñëóæáàâ èìïåðàòîðñê àòà àêàäåìèÿ íà íà óêèòå:
1. Äà ïîñåùàâàì çàñåäàíèåòî íà Êîíôåðåíöèÿò à (ïî ñúâðåìåííàò à òåðìèíîëîãèÿ �
Îáù ñåìèíàð íà àêàäåìèöèòå), êîåòî àç óñúðäíî ïðàâÿ, êàòî èìàì âèíàãè ãîòîâíîñò
äà ïðî÷åò à ñâîå ñú÷èíåíèå; 2. Äà ÷åòà ëåêöèè íà ñòóäåíòèòå ïî âèñøà ìàòåìàòèê à,
êîåòî àç ïðàâÿ âèíàãè, êîãàòî ïîñòúïÿò ñòóäåíòè, èíòåðåñóâàùè ñå îò âúïðîñíèÿ
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ïðåäìåò; 3. Ñúùî òàêà íà ìåí å âúçëî æåíî äà ó÷àñòâàì â ðàáîòàòà ïî ãåîãðàôñêàòà
êàðòà íà Ðóñèÿ è â òîâà íàïðàâëåíèå àç ñå òðóäÿ äîê îëê îòî ìè ïîçâîëÿâàò ñèëèòå
è äðóãèòåçàíÿòèÿ.

Êîëê îòî äî îñòàíàëèòå ìè íàñòî ÿùè è áúäåùè çàíèìàíèÿ, òî ïîíàñòî ÿùåì àç
ðàáîòÿ íàä ó÷åáíèê ïî àðèòìåòèêà, êîéòî ùå ñå èçïîëçâà â òóêàøíàò à ãèìíàçèÿ.
Îñâåí òîâà èìàì íàìåðåíèå . . . äà äîâåäà äîêðàé âå÷åçàïî÷íàòè ìîè ñú÷èíåíèÿ,
â êîèòî ñòàâà äóìà çà ìóçèê à, ñòàòèêà, àíàëèç íà áåçêðàéíî ìàëêè è äâèæåíèå íà
òåëàòà âúâ âî äàòà�.

Íÿê îè îò òðóäîâåòå íà Îéëåð ïðåç ïúðâèÿ Ïåòåðáóðãñêè ïåðèî ä (îê îëî 50 îò-
ïå÷àòàíè îò 80 ïî äãîòâåíè çà ïå÷àò) ïðî äúëæàâàò èëè çàâúðøàâàò èçñëåäâàíèÿ,
çàïî÷íàòè â Áàçåëñêèÿóíèâåðñèòåò. Çàìèñëåíîòî îùå òàì èçëî æåíèå íà ìåõ àíèê à-
òà íà ìàòåðèàëíà òî÷êà ñ ìåòî äèòå íà àíàëèçà íà Ëàéáíèö, Îéëåð îñúùåñòâÿâà â
Ïåòåðáóðã ñ äâóòîìíîòî ñú÷èíåíèå �Ìåõ àíèê à èëè íà óêà çà äâèæåíèåòî, èçëî æåíà
àíàëèòè÷íî�. Ïî äãîòâåíèÿò è (âïîñëåäñòâèå îòïå÷àò àí) â Ïåòåðáóðã òðàêòàò �Íà óêà
çà êîðàáîïëàâàíåòî� å ïðî äúëæåíèå íà Îéëåðîâèòå ðåçóëòàòè ïî ñòàòèêà è äèíàìè-
êà íà ïëàâàùî òÿëî, ñ êîèòî òîé îò Áàçåëó÷àñòâàâ êîíêóðñ íà Ïàðèæê àòà àêàäåìèÿ
íà íà óêèòå çà âî äåù äî íàé-ãîëÿìà óñòîé÷èâîñò íà ÷èí çà ðàçïîëî æåíèå íà êîðàá-
íèòå ìà ÷òè. Â ñúùîòî âðåìå ïîâå÷åòî îò Ïåòåðáóðãñêèòåèçñëåäâàíèÿ êàñàÿò íîâè
íàïðàâëåíèÿ, â êîèòî íåãîâèòå ïðåäøåñòâåíèöè ñà íàïðàâèëè ñàìî ïúðâèòå êðà÷êè.
Òîâà ñå îòíàñ ÿ äî ðåøåíèåòî íà ðåäèöà çàäà÷è íà âàðèàöèîííîòî ñìÿò àíå, îáèê-
íîâåíèòå äèôåðåíöèàëíè óðàâíåíèÿ, ñïåöèàëíèòå ôóíêöèè, òåîðèÿòà íà ÷èñëàòà,
òîïîëîãèÿò à è äðóãè. Òóê Îéëåð èçó÷àâàè íîâè ïðîáëåìè, êîèòî ñòàâàòïðåäìåò íà
íåãîâèòå èçñëåäâàíèÿ ïðåç ñëåäâàùèòåäåñåòèëåòèÿ.

Ïðåç 1734 ãîä. Îéëåð ñå î æåíâà çà Êàòðèíà Ãçåë, äúùåð ÿ íà øâåéöàðñêèÿ æè-
âîïèñåö è õóäî æíèê íà àêàäåìèÿò à Ãåîðã Ãçåë. Äâàìàò à ìó ñèíà Éî õàí Àëáðåõò,
ìàòåìàòèê è ìåõ àíèê, è Êàðë � ëåêàð, âïîñëåäñòâèåñúùî ñòàâàòàêàäåìèöè â Ïåòåð-
áóðãñêàòà àêàäåìèÿ. Íåó ñòîé÷èâàòà ïîëèòè÷åñê à îáñòàíîâê à îê îëî ðóñêèÿ ïðåñòîë
ïðåç ïåðèî äà 1740-1741ã. è ïîñòåïåííîòî âëîøàâàíå íà ïîëî æåíèåòî íà Àêàäåìèÿ-
òà, çàïî÷íàëî ñëåä1730ã. ïðèíóæäàâàò Îéëåð äà ïðèåìå ïîê àíàòà íà ïðó ñêèÿ êðàë
Ôðèäðèõ I I è äà ñå ïðåìåñòè â Áåðëèí â ðåôîðìèðàùîòî ñå Áåðëèíñêî îáùåñòâî
íà íà óêèòå, îñíîâàíî ïî èäåÿ íà Ëàéáíèö ïðåç 1700ã. Ñ ãîëÿìà ïðèçíàòåëíîñò Îé-
ëåð ñè ñïîìíÿ çà âðåìåòî, ïðåêàðàíî â Ïåòåðáóðãñêàòà àêàäåìèÿ è ðîëÿò à, êî ÿòî
òÿ å èçèãðàëàâ íåãîâèÿ æèâîò. Òîâà ëè÷è îò ïèñìîòî, êîåòî òîé ñëåäîñåì ãîäèøíî
ïðèáèâàâàíå â Ãåðìàíèÿ, ïèøå â Ïåòåðáóðã:

�Àç è âñè÷êè îñòàíàëè, èìàëè ùàñòèåòî äà ñëóæàò â ðóñêàòà èìïåðàòîðñê à àêà-
äåìèÿ, òðÿáâà äà ïðèçíàåì, ÷å çà âñè÷êî, êîåòî ñìå ñåãà, íèå ñìå çàäúëæåíè íà
îíåçè áëàãîïðèÿòíè óñëîâèÿ, â êîèòî ñå íàìèðàõìå . . . . Êîã àòî íåîò äàâíà, Íåãîâî
Êðàëñêî Âåëè÷åñòâîÔðèäðèõ I I ìå ïîïèò à, êúäå ñúì íà ó÷èë âñè÷êî òîâà, êîåòî àç
çíàÿ, àç â ñúîòâåòñòâèåñ èñòèíàòà îòãîâîðèõ, ÷å ãî äúëæà íà ïðåáèâàâàíåòî ñè â
Ïåòåðáóðãñêàòà àêàäåìèÿ�.

Â Áåðëèí, êúäåòî Îéëåð îñòàâàäî 1766ãîä. íà íåãî ìó ñåíàëàãà äà ñåçàíèìàâà
ñ øèðîê êðúã äåéíîñòè êàòî ñå çàïî÷íå îò çíà ÷èòåëíè îðãàíèçàöèîííè çàäúëæå-
íèÿ è ðàçíîîáðàçíè ëè÷íè ïîðú ÷åíèÿ íà êðàëÿ è ñå ñòèãíå äî ìíîãîïîñî÷íè è ñ
íàðàñòâàùà èíòåíçèâíîñò íà ó÷íè èçñëåäâàíèÿ. Â Áåðëèíñêàòà àêàäåìèÿ íà íà óêèòå
è ëèòåðàòóðàòà, ñúçäàäåíà ïðåç 1744 ãîä. íà ìÿñòîòî íà âå÷åñïîìåíàòîòî Îáùåñ-
òâî íà íà óêèòå, Îéëåð å íàçíà ÷åí çà äèðåêòîð íà ìàòåìàòè÷åñêèÿ îò äåë è çà ÷ëåí
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íà äèðåêòîðàòà �è. Íî ïîðàäè ÷åñòèòåîòñúñòâèÿ íà íåéíèÿ ïðåçèäåíò , èçâåñòíèÿò
ôðåíñêè ó÷åí Ìîïåðòþè, Îéëåð ôàêòè÷åñêè èçïúëíÿâà íåãîâèòå ôóíêöèè.

Â òâîð÷åñêî îòíîøåíèå Áåðëèíñêèÿò ïåðèî ä íà Îéëåð ååäèí îò íàé-ïëî äîòâîðíè-
òå.Òîâà â íàé-ãîëÿìà ñòåïåí ñåîòíàñ ÿ äî íåãîâèòå ïðèíîñè â èçãðàæäàíåòî íà ìåõ à-
íèê àòà íà òâúðäîòî òÿëî è õèäðîìåõ àíèê àòà íà èäåàëíèòå (íåâèñêîçíèòå) ôëóèäè.
Îùå â èçëåçëèÿ ïðåç 1744 ã. ó÷åáíèê �Òåîðèÿ íà ïëàíåòèòå è êîìåòèòå� ñå ñúäúð-
æà íîâî èçëî æåíèå íà ìåõ àíèê àòà íà ìàòåðèàëíà òî÷êà, êàêòî è ðåçóëòàòè âúðõó
êèíåìàòèê àòà íà àáñîëþòíî òâúðäî òÿëî è åëåìåíòè íà òåîðèÿòà íà èíåð÷íèòå ìî-
ìåíòè. Â åäíà ñâîÿ ðàáîòà îò 1750ãîä., îçàãëàâåíà �Îòêðèâàíå íà åäèí íîâ ïðèíöèï
íà ìåõ àíèê àòà� Îéëåð ôîðìó ëèðà çàêîíà çà êîëè÷åñòâîòî íà äâèæåíèå â áëèçêà
äî äíåøíàò à ìó àíàëèòè÷íà ôîðìó ëèðîâê à. Ñ ïîìîùò à íà òîçè íîâ ïðèíöèï Îéëåð
èçâåæäàîáùè óðàâíåíèÿ çà âúðòåíåòî íà òâúðäî òÿëî îê îëî íåïî äâèæíà òî÷êà, íåñ-
ïîëó÷ëèâî çàïèñàíè â íåïî äâèæíà êîîð äèíàòíà ñèñòåìà, êîåòî ãè ïðàâè íåóäîáíè
çà ïî-íàò àòúøåí àíàëèç. Â òðàêòàòà ñè �Òåîðèÿ íà äâèæåíèåòî íà òâúðäèòå òåëà�
(1765), êîéòî Îéëåð ñ÷èòà çà òðåòèòîì íà ñïîìåíàò àòà ïî-ãîðå �Ìåõ àíèê à�, òîé èç-
ëàãà äèíàìè÷íèòå óðàâíåíèÿ íà äâèæåíèå íà òâúðäî òÿëî îê îëî ìàñîâèÿ ìó öåíòúð,
çàïèñàíè âå÷åñïðÿìî ãëàâíèòå èíåð÷íè îñè:

A
dp
dt

� (B � C) qr = P;

B
dq
dt

� (C � A) rp = Q;

C
dr
dt

� (A � B ) pq = R;

êúäåòî A, B , C ñà ãëàâíèòå èíåð÷íè ìîìåíòè íà òÿëîòî, p, q, r � ïðîåêöèèòå íà
ìîìåíò àëíàòà úãëîâà ñêîðîñò âúðõó (ïî äâèæíèòå) ãëàâíè èíåð÷íè îñè, à P, Q, R
� ñóìàðíèòå ìîìåíòè íà âúíøíèòå ñèëè ñïðÿìî òåçè îñè. Òóê Îéëåð èçñëåäâàè
ïúðâèÿ çíàìåíèò ñëó÷àéíà èíòåãðèðóåìîñò íà ñâîèòå äèíàìè÷íè óðàâíåíèÿ, ñúîò-
âåòñòâàùíà òÿëî, äâèæåùî ñåïî èíåðöèÿ îê îëî íåïî äâèæíàòà òî÷êà (íó ëåâèäåñíè
÷àñòè).

Äåñåòãîäèíè ïî-êúñíî òîé ïðàâè çàêëþ÷èòåëíàòà êðà÷êà â èçãðàæäàíåòî íà äè-
íàìèê àòà íà ñâîáî äíî òâúðäî òÿëî êàòî êúì çàêîíà çà êîëè÷åñòâîòî íà äâèæåíèå
äîáàâÿ çàêîíà çà êèíåòè÷íèÿ ìîìåíò . Â ñâîèòå èçñëåäâàíèÿ ïî èñòîðèÿ íà ìåõ àíè-
êàòà Êëèôîð ä Òðóñäåë ñ÷èòà ñïîìåíàò àòà èäåÿ íà Îéëåð çà ïúðâàò à â èñòîðèÿòà íà
ìåõ àíèê àòà åäíîâðåìåííà ïî ÿâà íà äâàòà çàêîíà â êà÷åñòâîòî èì íà �ôóíäàìåíò àë-
íè, îáùè è íåçàâèñèìè çàêîíè íà ìåõ àíèê àòà çà âñè÷êèâèäîâå òåëà�.

Ïðåç 1755 ãîä. ïðåä Áåðëèíñêàòà àêàäåìèÿ Îéëåð äîêëàäâà ñâîåòî ñú÷èíåíèå
�Îáùè ïðèíöèïè íà äâèæåíèåòî íà òå÷íîñòèòå�, ïóáëèêóâàíî ïî-êúñíî â ìåìîàðèòå
íà àêàäåìèÿò à. Òóê ñ ïîìîùò à íà îáè÷àéíîòî äíåñ ðàçãëåæäàíå íà åëåìåíò àðåí
òå÷åí ïàðàëåëåïèïåä å èçâåäåíî óðàâíåíèåòî íà íåïðåêúñíàòîñòò à

@�
@t

+
@

@x
(�u ) +

@
@y

(�v ) +
@
@z

(�w ) = 0;

êàêòî è óðàâíåíèÿò à íà äâèæåíèå íà èäåàëåí (íåâèñêîçåí) ôëóèä
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@u
@t

+ u
@u
@x

+ v
@u
@y

+ w
@u
@z

= �
1
�

@p
@x

;

@v
@t

+ u
@v
@x

+ v
@v
@y

+ w
@v
@z

= �
1
�

@p
@y

;

@w
@t

+ u
@w
@x

+ v
@w
@y

+ w
@w
@z

= �
1
�

@p
@z

;

êîèòî äíåñ çàñëóæåíî ñå íàðè÷àò óðàâíåíèÿ íà Îéëåð. (Â ãîðíèòå ôîðìó ëè ñ �
å îçíà ÷åíà ïëú òíîñòò à, ñ p � íàëÿãàíåòî, ñ u, v, w � ïðîåêöèèòå íà ñêîðîñòò à â
äåêàðòîâà êîîð äèíàòíà ñèñòåìà Oxyz). Â ñúùèÿ ìåìîàð å èçâåäåí è åäèí èíòåãðàë
íà óðàâíåíèÿò à íà äâèæåíèå çà ñëó÷àÿíà ïîòåíöèàëíè (áåçâèõðîâè) òå÷åíèÿ, êîéòî
â ñúâðåìåííàò à ëèòåðàòóðàå èçâåñòåíïîâå÷å êàòî èíòåãðàë íà Êîøè-Ëàãðàíæ:

@'
@t

+
u2 + v2 + w2

2
+

p
�

= f (t) ;

êúäåòî ' å ïîòåíöèàëú ò íà ñêîðîñòèòå, à f (t) � ïðîèçâîëíà ôóíêöèÿ, çàâèñåùàñàìî
îò âðåìåòî. (Âúâ âðúçêà ñ èçïîëçâàíîòî â ëèòåðàòóðàòà èìå íà ãîðíèÿ èíòåãðàë ùå
äîáàâèì, ÷å çàäàâàíåòî íà äâèæåíèåòî íà ïðîèçâîëåí ôëóèäåí îáåì ÷ðåçêîîð äèíà-
òèòå íà íà ÷àëíèòå ïîëî æåíèÿ íà íåãîâèòå ÷àñòèöè å ñïîìåíàòî îò Îéëåð â ïèñìî
äî Ëàãðàíæ, íî è òîçè ïî äõî ä îñòàâà â ëèòåðàòóðàòà êàòî Ëàãðàíæîâ).

Òèòóëíà ñòðàíèöà íà Îéëåðîâèÿ òðàêòàò ïî âàðèàöèîííî ñìÿò àíå (1744)
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Â Áåðëèí Îéëåð çàïî÷âà îñúùåñòâÿâàíåòî íà åäíî ãðàíäèîçíî íà ÷èíàíèå, êîåòî
òîé îáìèñëÿ äúëãè ãîäèíè ïðåäè òîâà. Íàòðóïàíèòå äî ñðåäàòà íà XVI I I âåê ìàòå-
ìàòè÷åñêè çíàíèÿ (ãëàâíî â îáëàñòòà íà ìàòåìàòè÷åñêèÿ àíàëèç) ñå íóæäàåëè îò
ñèñòåìàòèçàöèÿ,óòî÷íÿâàíå íà îñíîâíèòå ïîíÿòèÿ è èçÿñíÿâàíå íà âçàèìíèòå âðúç-
êè ìåæäó ðàçõâúðëÿíèòå â îò äåëíè ñú÷èíåíèÿ ðåçóëòàòè. Êàòî íà ÷àëî ïðåç 1744
ã. Îéëåð ïóáëèêóâà ñâîÿ çíàìåíèò òðàêòàò, ïîñâåòåí íà âàðèàöèîííîòî ñìÿò àíå è
îçàãëàâåí �Ìåòî ä çà íàìèðàíå íà êðèâè, ïðèòåæàâàùè ìàê ñèìàëíè è ìèíèìàëíè
ñâîéñòâàèëè ðåøåíèå íà èçîïåðèìåòðè÷íèÿ ïðîáëåì, ñõâàùàí â øèðîê ñìèñúë�. Â
òîçè òðóä å èçâåäåíî íåîá õî äèìî óñëîâèå çà åêñòðåìóì y (x) íà îïðåäåëåíèÿ èíòåã-
ðàë (ñåãà ãî íàðè÷àìå ôóíêöèîíàë)

J =

bZ

a

F (x; y; y0)dx; y (a) = �; y (b) = � :

Äî òîâà óñëîâèå Îéëåð äîñòèãà ÷ðåçìåòî ä, êîéòî äíåñ å èçâåñòåíñ íåãîâîòî èìå
è ïðî äúëæàâàäà ñåïðèëàãà çà ÷èñëåíî èíòåãðèðàíå íà îáèêíîâåíè äèôåðåíöèàëíè
óðàâíåíèÿ (íàðè÷àí îùå ìåòî ä íà íà ÷óïåíàò à ëèíèÿ). Ñàìîòî íåîá õî äèìî óñëîâèå
å ïîëó÷åíî ñúùî âúâ âèä íà îáèêíîâåíî äèôåðåíöèàëíî óðàâíåíèå

@F
@y

�
d
dx

@F
@y0 = 0

è äíåñ å èçâåñòíî êàòî óðàâíåíèå íà Îéëåð-Ëàãðàíæ ïîðàäè ïðèíîñà íà ïîñëåäíèÿ
çà ñòðîãîòî ìó èçâåæäàíå.Ñú÷èíåíèåòî ñúäúðæà è ãîëÿì áðîé ïðèìåðè (îê îëî 200),
çà êîèòî ßê îáè îòáåëÿçâà: �Âèíàãè ìî æåì äà ñìÿò àìå, ÷å ñìå ïîñòèãíàëè íàïðåäúê,
êîãàòî êúì ïðèìåðèòå íà Îéëåð äîáàâèì íÿê îé íàèñòèíà íîâ.� Ñðåä ïðèìåðèòå, â
÷àñòíîñò, å âå÷åñïîìåíàò àòà ïúðâà ïóáëèê àöèÿ íà Îéëåð âúðõó áðàõèñòîõðîíàò à,
îïðåäåëåíà êàòî êðèâà íà íàé-áúðçîòî ñïóñêàíå. Â ñúùèÿ òðàêòàò å èçëî æåí è ïî-
ðî äèëèÿò ìíîãîáðîéíè äèñêóñèè ïðèíöèï íà íàé-ìàëê îòî äåéñòâèåíà Ìîïåðòþè (â
ñúâðåìåííàò à òåðìèíîëîãèÿ ïðèíöèï íà Ìîïåðòþè-Ëàãðàíæ)

W =

t 2Z

t 1

mv2dt;

â èçÿñíÿâàíåòî íà îáëàñòòà íà ïðèëî æèìîñò íà êîéòî Îéëåð èìà ðåøàâàùî çíà-
÷åíèå. (Â ãîðíàò à ôîðìó ëà äåéñòâèåòî ïî Ëàãðàíæ å îçíà ÷åíî ñ W , à ìàñàòà è
ñêîðîñòò à íà ìàòåðèàëíàò à òî÷êà ñ m è v). Íåê à äîïúëíèì, ÷å â òðàêòàòà, êàêòî
è â ñëåäâàùè ðàáîòè íà Îéëåð, ñà çàëîæåíè îñíîâèòå íà òåîðèÿòà íà åëàñòè÷íàòà
óñòîé÷èâîñò; â ÷àñòíîñò, òóê å èçëî æåíà çíàìåíèò àòà çàäà÷à íà Îéëåð çà îïðåäåëÿ-
íå íà êðèòè÷íîòî àêñèàëíî íàòîâàðâàíå íà âåðòèêàëíà êîëîíà. Òúíêèÿò ïîçíàâà ÷
íà âàðèàöèîííîòî ñìÿò àíå Êîíñò àíòèí Êàðàòåîäîðè îïðåäåëÿ Îéëåðîâîòî �Âàðèà-
öèîííî ñìÿò àíå� êàòî �åäíî îò íàé-êðàñèâèòå ìàòåìàòè÷åñêè òâîðåíèÿ, ñúçäàâàíè
íÿê îãà�.

Åäíîâðåìåííî ñ íàïèñâàíåòî íà òîçè òðàêòàò Îéëåð ðàáîòè âúðõó ìíîãîòîìåí
òðóä, ñ êîéòî öåëè äà îá õâàíå âñè÷êèðàçäåëèíà ìàòåìàòè÷åñêèÿ àíàëèç. Òàêà ïîñ-
ëåäîâàòåëíî ñåïî ÿâÿâàòäâàòà òîìà íà �Óâî ä â àíàëèçà íà áåçêðàéíî ìàëêèòå� (1748
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ã.), åäíîòîìíîòî �Äèôåðåíöèàëíî ñìÿò àíå� (1755 ã.) è òðèòå òîìà íà �Èíòåãðàëíî
ñìÿò àíå� (1768�1770 ã.). Íå å âúçìî æíî äîðè êðàòêî äà ñå îïèøå áîãàòñòâîòî îò
èäåè, ñúäúðæàùè ñå â òåçè ñú÷èíåíèÿ. Òå ñà èçèãðàëè èçêëþ÷èòåëíî ãîëÿìà ðîëÿ
â ìàòåìàòèê àòà, çà êîåòî ìî æåì äà ñúäèì îò íàñòàâëåíèÿòà íà Ëàïëàñ êúì ñâîèòå
ó÷åíèöè: �×åòåòå, ÷åòåòåÎéëåð, òîé å ó÷èòåëíà âñè÷êè íàñ�.

Âñåïàê, íåêà ñïîìåíåì ïî íÿê îëê î äóìè çà ãîðíèòå ñú÷èíåíèÿ. Â ñàìîòî íà ÷àëî
íà �Óâî ä â àíàëèçà� Îéëåð çà ïðúâ ïú ò îò÷åòëèâî ôîðìó ëèðà ñâîåòî âèæäàíå, ÷å
ìàòåìàòè÷åñêèÿò àíàëèç èìà çà ïðåäìåò èçó÷àâàíåòî íà �ïðîìåíëèâèòå âåëè÷èíè è
òåõíèòå ôóíêöèè�. Ñúùî òóê òîé èçâåæäàâàæíè ñâîéñòâàíà êîìïëåê ñíèòå ôóíêöèè
ez , ln z, sinz, cosz è, â ÷àñòíîñò, ñâîÿòà çíàìåíèò à ôîðìó ëà

eix = cosx + i sinx;

÷èåòî ñëåäñòâèå

ei� + 1 = 0

Ôåëèêñ Êëàéí ñ÷èòà çà åäíî îò íàé-èíòåðåñíèòå ðàâåíñòâàâ ìàòåìàòèê àòà.
Âúâ âòîðèÿ òðàêòàò �Äèôåðåíöèàëíî ñìÿò àíå� Îéëåð äîê àçâà èçâåñòíàòà òåî-

ðåìà çà åäíîðî äíèòå ôóíêöèè, èçâåæäà íåîá õî äèìî óñëîâèå çà ñúùåñòâóâàíå íà
ïúëåí äèôåðåíöèàë íà ôóíêöèè íà äâå ïðîìåíëèâè, èçâåæäàôîðìó ëàòà, èçâåñòíà
äíåñ êàòî ôîðìó ëà íà Îéëåð-Ìàêëîðåí, ñâúðçâàùà ïàðöèàëíèòå ñóìè íà åäèí ðåä
ñ èíòåãðàëà è ïðîèçâî äíèòå îò îáùèÿ ìó ÷ëåí.

Â òðèòîìíîòî ñú÷èíåíèå �Èíòåãðàëíî ñìÿò àíå�, çàïî÷íàòî â Áåðëèí, íî äîâúðøå-
íî â Ïåòåðáóðã, Îéëåð íà ïúðâî ìÿñòî èçëàãà òåîðèÿòà íà èíòåãðèðàíåòî, èçãðàäåíà
âúðõó ïîíÿòèåòî çà èíòåãðàë, äåôèíèðàí êàòî ïðèìèòèâíà íà äàäåíà ôóíêöèÿ. Íà-
ðåä ñ òîâà, îáà÷å, òîé èçëàãà ðàçíîîáðàçíè ìåòî äè íà èíòåãðèðàíå íà îáèêíîâåíè
äèôåðåíöèàëíè óðàâíåíèÿ îò ïúðâè è ïî-âèñîê ðåä, êàêòî è íà óðàâíåíèÿ â ÷àñòíè
ïðîèçâî äíè. Â ÷àñòíîñò òóê íàìèðàìå êëàñè÷åñêèÿÎéëåðîâ ðåçóëòàò çà ñâåæäàíå
íà èíòåãðèðàíåòî íà ëèíåéíî õîìîãåííî äèôåðåíöèàëíî óðàâíåíèå êúì ðåøàâàíå
íà ñúîòâåòíîòî õàðàêòåðèñòè÷íî àëãåáðè÷íî óðàâíåíèå.

Òåîðèÿòà íà ÷èñëàòà çàåìà îñîáåíî ìÿñòî â òâîð÷åñòâîòî íà Îéëåð, à ïîñòèæ åíèÿ-
òà ìó ñàìî â òàçè îáëàñò ñàäîñòàòú÷íè äà îáåçñìúðò ÿò èìåòî ìó . Ñúãëàñíî ìíåíèåòî
íà âíåñëèÿ íåìàëúê ïðèíîñ â òàçè îáëàñò ðóñêè ìàòåìàòèê Ïü îòð ×åáèøîâ �Îéëåð
ïîëàã à íà ÷àëîòî íà âñè÷êè èçñëåäâàíèÿ, ñúñòàâëÿâàùè îáùàò à òåîðèÿ íà ÷èñëàòà�.
Ïðåäè Îéëåð ñ ïðîáëåìè îò òåîðèÿòà íà ÷èñëàòà ñåçàíèìàâà ãåíèàëíèÿò ìàòåìàòèê
íà ÕVI I âåê Ïèåð Ôåðìà, êîéòî ôîðìó ëèðà ðåäèöà âàæíè òåîðåìè â òàçè îáëàñò,
çà ïîâå÷åòî îò êîèòî íåãîâè äîê àçàòåëñòâàíå ñà îòêðèòè. Ñ òúðñåíåòî íà äîê àçà-
òåëñòâàíà òâúðäåíèÿòà íà Ôåðìà ñå çàíèìàâàò ìàòåìàòèöèòå è ïðåäè Îéëåð, íî
ðàçãëåæäàéêèãè êàòî îò äåëíè íåñâúðçàíè ïðîáëåìè. À âñúùíîñò , ïî ìíåíèåòî ïàê
íà ×åáèøîâ �å áèëî íåîá õî äèìî ñúçäàâàíåòî íà íîâè ìåòî äè, îòêðèâàíåòî íà íîâè
îòïðàâíè òî÷êè, ñ åäíà äóìà, ñúçäàâàíåòî íà íîâà íà óêà. Òîâà å áèëî íàïðàâåíî îò
Îéëåð�.

Âðúùàéêè ñåêúì õðîíîëîãèÿò à íà æèòåéñêèÿïú ò íà Îéëåð, äîñòèãàìå äî ïîñ-
ëåäíèòå ãîäèíè íà íåãîâèÿ áåðëèíñêè ïåðèî ä 1762�1766 ã. Îò 1753ã., ñëåä îòïú òó-
âàíåòî íà Ìîïåðòþè îò Áåðëèí, Îéëåð ôàêòè÷åñêèèçïúëíÿâà ôóíêöèèòå íà ïðåçè-
äåíò íà Áåðëèíñêàòà àêàäåìèÿ, íî âëèÿíèåòî ìó âúðõó óïðàâëåíèåòî �è ïîñòåïåííî
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íàìàëÿâà (îñîáåíî ñëåäñìúðòò à íà Ìîïåðòþè ïðåç 1759ã.), ïîðàäè âñåïî-÷åñòèòå
íàìåñè â íåãîâàòà ðàáîòà íà ïðó ñêèÿ êðàë Ôðèäðèõ I I. Ñëåä íÿê îëê î ìîëáè çà íà-
ïó ñêàíå è íàìåñàò à íà ðóñêîòî ïðàâèòåëñòâî, Îéëåð ïîëó÷àâà ðàçðåøåíèå äà çàìèíå
çà Ïåòåðáóðã, êúäåòî òîé ïðèñòèãà íà 28 þëè 1766 ã. Íà ìÿñòîòî íà Îéëåð â Áåð-
ëèí ïî ïðåïîðúê à íà Äàëàìáåð å ïîê àíåí Ëàãðàíæ, êîéòî îò 1766 ã. äî 1787 ã. å
ïðåçèäåíò íà Áåðëèíñêàòà àêàäåìèÿ íà íà óêèòå.

Â Ïåòåðáóðã ãîëåìèÿò ó÷åí å ïðèåò ñ ïî÷åñòè ëè÷íî îò íàñêîðî âúçêà÷èëàòà ñå
íà ðóñêèÿ ïðåñòîë èìïåðàòðèöà Åêàòåðèíà I I êàòî åäíîâðåìåííî ìó å îñèãóðåíà
ùåäðà ôèíàíñîâà ïî äêðåïà. Âòîðèÿò ïåòåðáóðñêè ïåðèî ä íà Îéëåð å ïîìðà ÷åí îò
äâåñúáèòèÿ: ñëåäêðàòêî çàáîëÿâàíå òîé îñëåïÿâà ïî÷òè íàïúëíî è ñúñçäðàâîòî ñè
îê î, à ïðåç 1773ã. óìèðà æåíà ìó .

Ñàìèÿò Îéëåð ïî÷èâà âíåçàïíî äåñåòãîäèíè ïî-êúñíî � íà 5 þíè 1783ã. Ïúðâî-
íà ÷àëíî òîé å ïîãðåáàí â ëþòåðàíñêîòî Ñìîëåíñê î ãðîáèùå íà Âàñèëåâñêèÿîñòðîâ,
à âïîñëåäñòâèå êîñòèòå ìó è íàäãðîáíèÿò êàìúê ñà ïðåíåñåíè íåäàëå÷ îò ãðîáà
íà Ëîìîíîñîâ â íåêðîïîëà íà Àëåêñàíäðî-Íåâñêèÿ ìàíàñòèð â Ëåíèíãðàä, äíåøåí
Ñàíêò Ïåòåðáóðã.

Íàäãðîáíèÿò êàìúê íà Ë. Îéëåð

Çàïúëíîò à íåêà îòáåëåæèì íÿê îè îò òðóäîâåòå íà Îéëåð, ïóáëèêóâàíè ïðåç ïîñ-
ëåäíèÿ ïåðèî ä îò íåãîâîòî òâîð÷åñòâî. Òîâà ñà ïðåäè âñè÷êî ñú÷èíåíèÿ, çàïî÷íàòè
â Áåðëèí, íî ïðî äúëæåíè â Ïåòåðáóðã è ïî äãîòâåíè çà ïå÷àò îò íåãîâèòå ñåêðåòàðè-
ñúòðóäíèöè, ñðåä êîèòî ñèíú ò ìó Éî õàí Àëáðåõò, ó÷åíèöèòå ìó Ìèõ àèë Ãîëîâèí
(ïëåìåííèê íà Ëîìîíîñîâ), Íèê îëàé Ôóñ (çåò íà Éî õàí) è äðóãè. Îò íåñïîìåíàòè-
òå äîñåãà ùå îòáåëåæèì òðèòîìíàò à �Äèîïòðèê à�, êî ÿòî ñå ïðåâðúùà â ðåøàâàùà
ïðåäïîñò àâêà çà óñúâúðøåíñòâàíå òåõíèêàòà íà èçãîòâÿíå íà òåëåñêîïè è ìèêðî-
ñêîïè. Çà êðàòúê èíòåðâàë îò âðåìå â òðè òîìà Îéëåð ïóáëèêóâà (ïúðâîíà ÷àëíî
íà ôðåíñêè åçèê) �Ïèñìà äî åäíà íåìñê à ïðèíöåñà ïî ðàçëè÷íè âúïðîñè íà ôèçèê à-
òà è ôèëîñîôèÿò à�. Íàïèñàíè â íà ÷àëîòî íà 60-òåãîäèíè íà ÕVI I I âåê òåçè ïèñìà
ñà åäíî ïîïó ëÿðíî èçëî æåíèå íà îñíîâíè âúïðîñè íà ôèçèê àòà, ôèëîñîôèÿò à, ëî-
ãèêàòà, åòèêàòà, òåîëîãèÿò à è äðóãè. Äúëãè ãîäèíè òå ñå ïîëçâàò ñ èçêëþ÷èòåëíà
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ïîïó ëÿðíîñò . Íåê à äîáàâèì è ðóñêèÿ ïðåâî ä íà �Óâî ä â àëãåáðàòà�, ÷èéòî îðèãèíàë
íà íåìñêè åçèê Îéëåð íàðî÷íî äèêòóâà íà ñâîÿ íåìñêè ïðèñëóæíèê, ïî ïðîôåñèÿ
øèâà÷. Ôðåíñêîòî èçäàíèå íà òîçè òðóä, èçëÿçëî ñ êîìåíò àðèòå íà Ëàãðàíæ ñòà-
âà çíà ÷èòåëíà êðà÷êà â ðàçâèòèåòî íà äèîôàíòîâèÿ àíàëèç. Â ñàìàòà Ðóñèÿ äúëãè
ãîäèíè òîçè òðóä ñëóæèçà îñíîâà íà ãèìíàçèàëíèòå ó÷åáíèöè ïî àëãåáðà.

Çà çàêëþ÷åíèå íåêà ïðåäîñò àâèì äóìàò à íà Íèê îëàé Ôóñ, êîéòî îñâåí áëèçúê
ñúòðóäíèê íà Îéëåð, å âå÷åàêàäåìèê íà Ïåòåðáóðãñêàòà àêàäåìèÿ. Ñâî ÿòà ïðîùàë-
íà ðå÷çà Ëåîíàð ä Îéëåð, ïðîèçíåñåíà íà 3 íîåìâðè 1783ãîä. ïðåä Îáùîòî ñúáðàíèå
íà Ïåòåðáóðãñêàòà àêàäåìèÿ, òîé çàâúðøâà ñ äóìèòå �Òàêèâàáÿõà òðóäîâåòå íà ãîñ-
ïî äèí Îéëåð, òàêèâà ñà è íåãîâèòå ïðàâà íà áåçñìúðòèå. Íåãîâîòî èìå ìî æå äà
çàãèíå ñàìî ñúñ ñàìàòà íà óêà�.

* * *

Çà æèâîòà è òâîð÷åñòâîòî íà Ëåîíàð ä Îéëåð (âêëþ÷âàùî íàä 850 ñú÷èíåíèÿ,
èçìåæäó êîèòî íàä 20 òîìà îáåìèñòè ìîíîãðàôèè) èìà ïóáëèêóâàíè ìíîãîáðîéíè
ñïåöèàëèçèðàíè èçñëåäâàíèÿ, êàêòî è ðåäèöàñáîðíèöè, ïîñâåòåíè íà íåãîâè ãîäèø-
íèíè. Ïî-äîëó ñìå ïîñî÷èëè íÿê îè îò òÿõ, äîñòúïíè â áèáëèîòå÷íàòà ìðåæ à íà
Áúëãàðñêà àêàäåìèÿ íà íà óêèòå.
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