
Òåìà íà ñåäìèöàòà (13-19 àïðèë 2020 ã.)

Çàäà÷à 1. Äàäåí å 4ABC, â êîéòî AC > AB. Íåêà D å òî÷êà îò ñòðàíàòà BC,
çà êîÿòî 2∠DAC = ∠ABC − ∠ACB. Îïèñàíàòà îêîëî 4ACD îêðúæíîñò ïðåñè÷à
çà âòîðè ïúò ñòðàíàòà AB â òî÷êà E, à îïèñàíàòà îêîëî 4ABD îêðúæíîñò ïðåñè÷à
çà âòîðè ïúò ñòðàíàòà AC â òî÷êà F . Úãëîïîëîâÿùàòà íà ∠BDE ïðåñè÷à ñòðàíàòà
AB â òî÷êà P , à úãëîïîëîâÿùàòà íà ∠CDF ïðåñè÷à ñòðàíàòà AC â òî÷êà Q. Äà ñå
äîêàæå, ÷å ïðàâèòå PQ è AB ñà ïåðïåíäèêóëÿðíè.

Çàäà÷à 2. Íåêà P å íåêîíñòàíòåí ïîëèíîì ñ öåëè êîåôèöèåíòè. Ñúùåñòâóâà
ëè ôóíêöèÿ T : Z → Z ñúñ ñëåäíîòî ñâîéñòâî: áðîÿò íà öåëèòå ÷èñëà x, çà êîèòî
T (n)(x) = x å ðàâåí íà P (n) çà âñÿêî åñòåñòâåíî ÷èñëî n? (Ñ T (n) îçíà÷àâàìå n-òàòà
èòåðàöèÿ íà T .)

Çàäà÷à 3. Äàäåíà å îãúðëèöà ñ 2020 ìúíèñòà, âñÿêî îò êîèòî å íîìåðèðàíî ñ öÿëî
÷èñëî. Ñóìàòà îò âñè÷êè íîìåðà å ðàâíà íà 2019. Âèíàãè ëè å âúçìîæíî îãúðëèöàòà
äà ñå ðàçêúñà ìåæäó äâå ìúíèñòà òàêà, ÷å â ïîëó÷åíèÿ íàíèç (â åäíà îò ïîñîêèòå)
ìúíèñòàòà äà ñà ïîäðåäåíè ñ íîìåðàòà ñè x1, x2, . . . , x2020 òàêà, ÷å äà ñà èçïúëíåíè
íåðàâåíñòâàòà

k∑
i=1

xi ≤ k − 1 çà k = 1, 2, . . . , 2020?
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