
Òåìà íà ñåäìèöàòà (4-10 ìàé 2020 ã.)

Çàäà÷à 1. Íåêà a1, a2, . . . å òàêàâà ðåäèöà îò ðàçëè÷íè åñòåñòâåíè ÷èñëà, ÷å an ≤
4, 99n çà âñÿêî n ∈ N . Äà ñå äîêàæå, ÷å ñáîðúò íà öèôðèòå íà áåçáðîéíî ìíîãî

÷ëåíîâå íà ðåäèöàòà íå ñå äåëè íà 5.

Çàäà÷à 2. Äà ñå íàìåðÿò âñè÷êè èíåêòèâíè ôóíêöèè f : N→ N òàêèâà, ÷å

2f(f(n)) ≤ n+ f(n) çà âñÿêî n ∈ N.

Çàäà÷à 3. Êâàäðàò ABCD å ðàçïîëîæåí âúâ âúòðåøíîñòòà íà îêðúæíîñò k. Îêðúæ-
íîñò σ ñå äîïèðà âúòðåøíî äî k â òî÷êà A1 è äî ïðîòèâîïîëîæíèòå ëú÷è íà AB→

è AD→. Àíàëîãè÷íî ñå äåôèíèðàò òî÷êèòå B1, C1 è D1. Äà ñå äîêàæå, ÷å ïðàâèòå

AA1, BB1, CC1 è DD1 ñå ïðåñè÷àò â åäíà òî÷êà.
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