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Algebraische Erweiterungen der Intervallrechnung
unter Erhaltung der Ordnungs- und Verbandsstrukturen

E. Kaucher, K arlsruhe
Zusammenfassung

Eswerden allgemeine Einbettungssiitze von geordnelen, verbandsgeordneten und bedingt vollstindigen
verbandsgeordneten, kommutativen Halbgruppen, die isoton regular (bzw. teilweise isoton reguldr)
sind, in entsprechende isolon geardnete Gruppen angepeben. Die Voraussetzungen an die zugrunde
gelegten Halbgruppen werden in allen Riumen der Intervallrechnung beziiglich der Addition stets
erfiillt. SchiicBlich wird ein Einbettungssatz flir assoziative Ringoide angegeben, in dem die erweiterte
(nicht notwendig kommutative) Multiplikation ebenfalls isoton bleibt und die additiven Halbgruppen
der Ringoide, wie oben dargestelit, in isolone Gruppen eingebettet sind.

Einleitung

Die in der Intervallrechnung (I.R.) auftretenden Riume (IR, 4, % =),
(Vo IR, +, S)(IC, +, %, =), (KC, +, +, =) usw. sind algebraisch unvollkommene
Riume in dem Sinne, daB z B. in (IR, +) im allgemeinen keine Inversen exi-
stieren und deshalb schon die einfachste Gleichung 4 + X = B nur in beson-
deren Fiillen aufldsbar ist {10, Betrachtet man Jjedoch die in den einzelnen
Ridumen der LR. gegebenen Eigenschaften, so liegen stets regulire, kommutative,
additive Halbgruppen vor, die sich bekanntlich stets in Gruppen einbetten las-
sen {2}. Besonderes Problem in bezug auf die LR. jedoch ist dic wichtige
EinschlieBungs- oder Isotonieeigenschaft, die natiirlich in den Einbettungen
erhalten bleiben soll. Aus diesem Grunde ist der Ridstrémsche Einbettungssatz
{11} nur bedingt auf die I.R. anwendbar. Die im folgenden skizzierten Ein-
bettungssitze geordneter Halbgruppen stellen daher eine Erginzung zum
Ridstromschen Einbettungssatz und zu den topologischen Einbettungssitzen
{83, £12% odar.

il

Im folgenden werden Gruppoide (M,c) mit einer in der Grundmenge M
gegebenen Ordnungsstruktur betrachtet. Gewisse Vertriiglichkeitseigenschaften,
die in der LR. der EinschlieBungseigenschaft entsprechen, werden Zugrunde
pelegt.

Definition 1:  Ist (M, o) ein kommutatives Giruppoid, (M, =) geordnete Menge,
80 dst das Gruppoid






