HAKOH YCJIOBHS 3A AHAJIMTHYHA HENPOABIIKUMOCT
HA CTENEHHUTE PEJI0BE

Jd. Hnues

Kato o6o6ienne Ha pesyntature Ha I. Cerbo OT HeroBHTe pabOTH
[1) 1 [2] 3a aHanuTHYHATA HEMPOL'BIXKHMMOCT Ha CTENEHHH penoBe C
OrpaHHYeHH peiHlH Ha KoeduuHenTHTe, B pabotute [3] u [4] ycTaHOBHX
HAKOH TeOpeMH 3a CTeMeHHH peloBe OT BHHa

M f@=3enz",
n=0

KOHTO YIOBJIETBOPABAT YCJOBHETO

(@ |a|=0 (n2).

AHanoruyHH pesyataTH O6sixa noJsydyeHH 3a HAKOHW Kiacu ot [lH-
puxJeTOBH penoBe (5] H 3a pasBuTHS Mo noaHHOMH Ha Pabep [6].
Tyk ule 6bIe ycTaHOBeH enMH HOB pe3yJatart 3a pexposere (1).

§1

MpenBaputenso ue ¢opMynHpaMe HSKOH H3BECTHH De3yJTaTH.
1. Heka 0<@p,<m, R>1 u 8=0. Ila o3nauum c /4 KOHTYpa, KOATO
e CbCTaBeH OT N'brHTE:
z=Re's, — @ =@ =Po
z=retie, 1-6=r=R;
z=(1-08)", =0 =22—q,

Ot pa6orute Ha . Cerwo[2] u X. Kaayc (7] e u3BecTHa csennara
TeopeMa (C). HmMa eana o6nact G, cbaABbpXKaUIAa KOHTYPA
Iy, 3a KOSATO cCcbhWeCTBYBAa e€eIHA peJlHUa NONHHOMHU

Q(2), Q(2),..., Q-(2),... 0T Buna

Qr(z)=q(,’+ P +- +z—r‘_—"+‘“z—,-or= y by &40y

enHo ¢, 0<<¥<] M elHH HHAEKC 7y, TaKa 4e NpU r=r, € U3
NBbJAHEHO HEPaAaBEHCTBOTO
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(#) Qr(2)1 W,

oM z npuHanaexu Ha G

[Mpu nocTaThbuHO ManKH CTOHHOCTH HAa & >0 Bcsika kpuBa [, 1e
npuHaanexu Ha obnactra G, Taka 4ye 3a zel, 1le OGbae BalWAHO He-
paBeHCTBO (V).

2. B pa6otata [3] Oewe ycraHoBeHO c/aenHOTO 060G6lIeHHe Ha
enHa teopema Ha Riesz:

Teopema (H). Hexa penst (I) ynoBaerBopsiBa ycao-
BHeTO (u) mpu «=0. Ako ¢pyHKuHusiTa f(2) e aHAaNUTHUHA
BbTPe H BbPXYy KpuBaTta [, cbulecTBYBa elHAa He3aBu-
CHMAa OT Z M n KOHCTaAaHTa M M eLHO YHCNO N, TaKa ue

(@ M) 1@l - m,

rpeTrto

n
Sa(2)= z Cp 2"
n=90

npu BCAKO 2el 5 u n=n,

§2

1. la o3nauum c F(a) knacaTa Ha CTeNeHHUTE penoBe

2 1) f@)=3 ez,

n=o0
KOHTO YJOBJIETBOPABAT YC/NOBHETO
(2, ) | ca1=0 (n®),

rIeTO @ € HSIKOe peasiHO YHCJO.
Ako penuuata {b,} ynoBneTBopsiBa 3aBHCHMOCTHTE

. b,
2, 0 lim |
( ) n—o0 bn+|
H
(2, «, b) 0<i= f%;l =1L,

raeto ! u L we 3aBHCAT OT n, Aa noJoOXxHum
Cn:dn bn-

B TakbB cayua#t peant (2, 1) npuema BHAa

(2 1) f(2)- id,,b,,z",

n=0

raeto peavuara {d,} e orpaHdueHa. AKO TH HWMA@ TOYKA Ha CIrbLCTABAHE
OT/MHYHA OT HyJa, pennbT (2, 1) me uMa paaHyc Ha CXO/MMOCT eIHHHEA.
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2. Heka peasnt (2, 1) npHHaasexun Ha kKaacata £E(«) npu Hsxoe
«=0 u ¢yHkuusara f(2), onpenesieHa OT Hero, 1a € aHaJHTHYHO MPOLBJ-
XHMa BbH OT €JHHHYHHS KPBr. MoxeM 1a npeanosoXxuM, ye TOYKaTa
z=1 e TOYKAa Ha peryJsapHOCT. B TakbB cayvail 1ie uMa eaHH KOHTYP
74y, 6,>0, Taka ue ¢dyHkumuara f(2) na Gboe aHaNHTHYHA 32 TOYKHTE
BbTpe M BBPXY [, raeto 0 <o =4, [la uabepem J Taka MaJKoO, LIOTO
cbrnacio teopema (C) u 3abenexxkaTta KbM Hes HepaBeHcTBOTO (¥) &a
6bae u3MbJAHEHO 3a BCAKO Zel .

Heka ¢ >0 e npou3BoaHo uucsao. [la uabepeM uucjaoTO r Taka ro-
JSIMO, 1LOTO

M—ldﬂ’(\e’
2n
raero J e uucaoro ot teopema (C), M e uucaoro ot (a, M) u I, e
J'bJDKHHATA Ha KOHTypa [,.
B Tak®BB cayvalt npu n—r>r, HaMHpame:

Cnr @+ Cn-ri1 9D, + - +Cny§Ntcn <
N f(Z)-—S,,(Z) ‘ a
=g [ Qla)dz|s e,

s

Taka noxasaxme

Teopema E£(a). Hexa pensT (2, 1) npuHaanexH Ha KA a-
cata E(a) npu «>0. Ako pyukuusaTta f(z) e aHaAHTHYHO
NMpPOABbAXHMA BbH OT €JHHHUHHS KPBIr, Ha BCAKO ¢ >0
CbOTBETCTBYBAa €IHO 7, He3aBHCeUIO OT N, H €LHO A,
TaKa Ye MPH 7 >N, € U3N'hJHEHO HEPAaBEHCTBOTO

(2, & a) '€ r@D+ Cpepy g0 +- +Cnm g7+ ¢, < ene,

rneTo 4yucnaaTta g 3aBHCAT CaMO OT &

C BbBelleHHTe O3HAaYeHHs Ta3H TeOpeMa MOXe Jla Ce H3KaXKe B
cnennata ¢opma, B Kosito Gewwe ycraHoBeHa B paborata [3[:

Teopema. Hexa pexsT (2, 1') npuHannexu Ha knacara
E(1) npu «>0. Ako pyuxkuusita f(2) e aHAaAUTHYHO NpoO-
AbAXKHMA BHH OT € ITUHHUYHHUSA KPBI, HA BCAKO e >0 cboOT-
BETCTBYBAa €J1HO 7, He3aBHCelO OT 7, H €lHO N, TakKa ye
MPpU N>>N, € U3NBITHEHO HEPABEHCTBOTO

(2a e) du—r q(,r)+dn—r+1 qﬁ’_’, + +dn_-l l]i”-f- d,, 1 <&,

rneTo yucaara ¢ 3aBUCHT CaMO OT .

§3

[Ile nokaxkem caenuara |
Teopena (A). Hexa penst (2, 1) npuHannexu Ha kaa-
cata E(a). Ako cbilecTByBa enqHa Ge3xkpaitHa penuua ot

HHAEKCH My Mgyo.., M,,..., TAKa Ye
3 1) dn,-4=8n, k) k=1,2..., Pa,
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rneTto p, —> o0, Koraton,— > H
(3¢ d) 'dn,—dn,+1lgd>0v

TO TOH € AHAJMTHUYHO HENPOADBJIAXKHM BbDH OT €EZHHHY-
HaTa OKPBXHOCT. TBBpAeHHETO oOCTaBa BfAPHO, aKO
BMeCTO ycaoBHeTO (3,1) € H3NBIHEHO YyCINOBHETO

3, 1) lim d, —, = lim d

y—y00 y=—r00

n’+1_k, k=], 2""’p’l,'

Nloxaszarencreo. Hexka «=0. Ako nonycHeM, ue penbt (2,-1') e
MPOALIXKHM BbH OT eIHHHYHATA OKPBKHOCT, MOXEM Ja NPHJIOXKHM He-
paBeHCTBOTO (2, ¢) 3a 2¢e=d, n=n,>n, W n=n,;,. Coraacio (3, 1)
nosy4yaBame

@, d,») |, —dn, || < 2=d,

NPOTHBHO Ha ycaosueTo (3, d). Ako « < 0 TBbpAeHHeTO cJeBa OT 10
d' 2! f (2)
dz!

[=[|a|]+ 1 ca enHOBpEMEHHO NPOABIKHMH HJH HENPOLBIKHMH BbH
OT eNMHHYHAaTa OKPBKHOCT.

OueBnaHo HepaBeHCTBO (3, d, » ) cnenBa ot (2, ¢) H KOrato BMe-
cto (3, 1) e usnbaHeHo ycnosueTto (3, 1'), ¢ KoeTo TeopemaTa-e 10Ka-
3aHa HaM'bJHO.

B nurnpanute pab6oT c nomomra Ha teopeMa E(«) 6sxa npene-
cenn pesynratute Ha Cerbo M 3a kaacata E(a). Tyk ule orbenexa, ue
kato ce cnaemBa mbTa Ha Cerbo, MoXe Ja ce JOKaxe M CJejHara

Teopema (B). Hexka pensbT (2, 1') npuHannexH Ha KJaa-
cata E(1). Ako uncnarta Ha pepguuara {d,} B3emMaT KpaeH
6po# ctoiHoCTH Ay, dy ..., Ay, C H3KNIOYEHHE HA €I HA
6eaxkpatina noxpenuua {d,), KOATO HMa OTJAHYHO OT

HyJna pa3cTosiHue 10 uucaarta d,i= 1,2,..., k2 n 3a Kosa-

to lim (n,—n,_ )=, To pensbT (2, 1) e aHaAUTHUYHO HeNnpo-
y—dco
ABAXKHUM BhH OT €JHHHYHATA OKPBKHOCT.

Mocmanusa xa 30. 8. 1957

Ka3aHOTO, KaTO B3eMeM MNpelaBHI, ue QyHKuuHTe f(Z) H , rmero
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HEKOTOPBIE YyCJ/IOBHUSI IJII AHAJTMTHUYECKOHU
HEMPOIO/MXHUMOCTH CTEIMNEHHBIX PA0B

J. Unues

PE3IOME

[lyctb E(a) 03HauaeT kaacc CTeneHHbIX PANOB

(1) f(Z) _:'2 cn 2",
n=0
YAOBJIETBOPSIOILHX YCJIOBHIO
|€al=0 (nv),

rae « NpOH3BOJbHOE NEHCTBHTENbHOE YHCJO.
Ecau nas nocnenoraTenbHOCTH (D,) BBINOJNHAETCH YCJOBHE

. b
lim =2 =1
bnyy
_ by
H 0<7l=< < L,
nﬂ
NOJOXHM Cn—=0Anb,.
Takum 06pa3oM nosyuaem,
(1) @)= dubr",

n=-0

rie nocneaoBaTeNbHOCTb {d,) OrpaHHYeHHas. .

Teopema: [Tyctn psaj (') npuHaxaeKUT Kmaaccy £ (a).
EcaucynmectByeT nocne0OBaTEAbHOCTD My My ooy My
Takas, YTO

limd, _x = lim (i,,,+1_,,, k-1,2,..., Pu,,

y—rou ry—

rne p, — npu n, - H d,,'—d,,H_| >d>0, 1o pan (1)
A4HAJNMTHUYECKH HENPONOJAXHM BHEe €IMHHUHOIO Kpyra.

14  Hawectus na MaTemaTnueckhs HHCTHTYT, Tom 111, kn. 2



EINE BEDINGUNG FUR DIE NICHTFORTSETZBARKEIT
DER POTENZREIHEN

L. Iliev

ZUSAMMENFASSUNG
Es bezeichne E («) die Klasse der Potenzreihen

(1) f@=enz",

n==0

| Cn| =0 (na)’

worin « eine beliebige reelle Zahl bedeutet, geniigen.
Wenn die Folge {&,} den Bedingungen

die der Bedingung

b
lim —— =1
n=Hoo bn+|
und |
o<l< ‘—’l’f;('- </
genligt, setzt man
Ca=d,b,.
Es ist also
(l') f(2)=2d,,b,,2",
n=0

worin die Folge {d,} beschrinkt ist.
In der vorliegenden Arbeit wird der folgende Satz bewiesen:
Die Potenzreihe (') gehdre zur Klasse E(«). Wenn
eine unendliche Folge n,n,..., n,... existiert, so da8
die Beziehungen

lim dy _s=lim dn, _p k=1,2,...,ps,

Y= y—)oo
mit p, —co flir n,— o0, und
|dn'-'d'|’+1

gelten, so ist diese Potenzreihe iiber den Einheits-
kreis hinaus nicht fortsetzbar.

|=d >0
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Die verwendete Methode gestatet es auch den folgenden Satz zu
beweisen :

Die Potenzreihe (1') gehdre zur Klasse E(4). Die
Zahlen der Folge {d,} mégen nur endlich viele ver-
schiedene Werte 4,, ..., dp annehmen, mit Ausnahme
einer Unterfolge {d,}, die eine von 0 verschiedene un-

tere Entfernung von den Zahlen |, k=1,2,...,s hat
und lim (n,—n,—)=c ist. Dann ist (1) nicht iiber den

y—r0C

Einheitskreis fortsetzbar.
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